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IXNTRODUCCIORN

La Instruccién Progremada es un aélodo de enseilansa apren=
dizaje en el cual la materia prestablecida se desunenusa en pequelios,
¥y diferentes subiemas, se organisa con ouidados: sesueancis légica la
que »uede eer aprendida por el estudiante; cads pase se apoyas em el
anterior. El estudiante puede progresar a través de la secuencia de
pequefias unidades a su propia veloecidad de aprendizaje y es reforsa-
do inmediatamente después de cada paso.

Bl refuerso consiste en darle la respuesta correcia inmo~-
diatamente después de que el estudiante ha dado su respuesta.

Puede realisarse con ¢ sin uso de médguinas,

Hay una pregramacioén Lineal, la cual consiste en dar o su-
gerir una reepuesia simple, este tipo resulia eficans en las escuelas

elementales,

La programacién Ramnificada puede aplicarse en materias Acg

dédicas, porgue sugieren las respuestas eon mayor explicacidm.

La Programacidén corriente es un métede que tiene su base -
filoséfica y psicelégica en el asociacionismo de Therndike, y prinei
palmente en el concepto del Condicionamiento Uperante de “kinner.

Fl Condicionamiente operante es el procese didictico, me-=
diante el cual una respuesta se hace mfs prodable o mfs frecuente, -

un operante puede ser reforsade.

iv



]l iniciador de la Impeimnsa Programada fué L. Sidney L. -
Pressey norteecmericanc influernciado por las leyes del aprendisaje de
Thorndike, vonocidas eomo Ley del EYECTO y Ley del EJERCICIO.

La ley del Efecte, cxprerz ¢l famoso prinecipioc del placer-
dolor, Una respuezta se fortalece si va seguida del placer, y se de-

bilita con el desagrade.

La loy del Zjercicio o repeilciba, A nayor ndmere de veces
que se vepiten las rescociocnes (e estimule irducide mayor serdi su re-
tencién., Bl ejorcicie fortalece la unién entre la situseidn y la res
puesta. Esta ley fuf retractada por ¢l aismo eroador Thorndike al ==

convencerse que su ley no tenis base experimental.

El métode de Ensefianza Programada fué mejorade por Skinner,
ye en 1956, el sistema de textos programados y de méquinas suxilia--
res ya era ampliamente conocide a2l menos eon Norteamerica.

"Las ideas de Skinner soerca deo la mdgquina de enseilar, se
basaban en gran parte, en sus detenidas investigaciones sobre lag =-
técnicas de refuerzo para adiestrar animales ea el laboratorie de --
pesicologfa.l/

Como en todas las programaciones, la programacién linesl -

permite que el estudiante se mueva en su propio ritme.

1/ LUNSDAINS y otres, Arthur Iastruceids Programals ¥y ldquinas de
Inseiiar, DBueuos Aires, Argentina, Editorial HVMANITAS 1965. -~-
p. 20,



Skinner y la mayerfa de sus partidarios prefierem el use -

de las ufguinas a les textos pregramades.

La programacifn lineal presenta nueves aprendizajes en pe-
queiias y relativanente ffelles unidedes de conceimienteos por consi-
muiente, el malte de una respuesta a la siguieate as suficientessnte

fdcil para que el promedis de errores sea muy bajo.

2) Entre las ventajas sefialadas por alguncs autores 5¢ ==
aencionah:
1) Aunenta el Hendimiente
2) Hace mds wépido el aprendismaje.
3) Pernite al prefescr ateonder afs individualaente al =
alumno.
4) Hay soeializacién al final de cada tradajo.
5) Sirve par: hacer nemorizar en forma agradable alge -

que ed indispensable parz el alusno,

b) Entre las objeciones gue se observan podemos cidar las
aiguientes:

1) Lleva al alumno a un aprendizaje mocaniciste (in--
consciente ),

2) hseionalizacién de concepilos (auiomatizacién).

5) No hay experiencia antoinvestigativa,

4) Hay respuesta activa y una memorizacién.

r
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Al conocer las vantajus ¥ ntilidades do este méiocdo preten
dimoe zplicarle al sexteo grade de la Escuela de Varomes "La Paz" de
Cuscataneingo, y sus resuliados 1lns ofrecomos en este ¢9tudiio, gque =
servird de base a futures trabajos ufs exhanatives y afs waplies.



CAPITULO I
FAESENTACION DE LA INVETTICACION

A = CONSIDERACIONES GENERALES SOBRE EL TRABAJO,=-

Este trabajo preiende, sdn dentro de sus liuitsciones, en
sefiar la Teoria de leoe Conjuntos, a través de lz Instruceidn Progza
mada y al mismo tiempo, tratard de comparar el desarrollo del tema
por modio de clases éxpositivas e interrogativas.

Dos metas mediatas noe indunjercn a seleccicnar este tema,
uno fue de obtener nediante su realizacifn 1o licenciatura en CIWN-
CTAS DF LA EDUCACION y otre el de conccer ~fz a [onde la Instiputeew
vién Programada y poder contribuir con este conccimiento a su difu-
eién y aplicaecién para mejorar nuestiro procesc de enseflansa =apren=
disaje.

luestra mayor difiocultad estribd en los aspaotos téonie-
coB, ya Qe 89n raras las jersonas gque deminan este métedo en el ==
pais y nos costé enmcontrar personas que nos pudieran orviemtar al -
respecto,

dncontramos alguma orientacién en Televieién Educativa y
en el Departamento de Servicios Técnico-Pedagfgicos, del Ministerio
de Educacidn.

Encontramos otras dificul tades, las de tiempo, se necesi-
ta un periodo mds largo, para poler presentar los resultados con ==
grdfica curvas de sprendiszaje, y un andlisis ads exhaustive, sin -

-1-



embargo, nueotro afdn es immensc y irataremes de superar todo esco-
1le.

B = FORMULACION DEL FROBLEM/

Dentro de low diferentes temas seleccionedos al inieio de -
este Seminario de Graduacifn, ifue de nusstre interés particular esco~-
gexr conc tema do estudio la INSTRUCCIUN PROGRAMADA, per ser un siete-

ma setadolézico escausamente conoccide en nuesiroe pafs.

Hesoz gquerido encontrar en que medida la Imstruceién Progra
mnada puede tener aplicacién positiva pars nuestre sistema educativo.

Su P6enica Metodolézica fue aplicada a maneres de cneayo a =
un grapo de estudiantes del “exto Urado de Educacidn Bdsica, eu la —

potlacifa de Cuscatancinge del departamento de Sanm Calvadox,.

Nuestra inve tigacién 1z reclizamos amparados en loz ceate~
nidos programéticos en los actuzles pro ramas, estudics vigentes.

Toasuos como tema la invesiizacidn del Area HR1, correspon
diente a la materia de Natemétioca Nederna.

Tedricamente conccemos gue #ste método resulta ser un gren
auxiliar del maestro, y que en palses desarrollados de grandes avaenw
ces educatives, ha dado resultade positive dentro de la ensefianza -~
aprendizaje.

Este nétodo puede aplicarse con el auxiliar de mfquinas y
sin ellas,
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Pare mmeetro setudio lo hemoa aplicado en una de sus ramas
favorables, conocida come "La Insiruccidn Programada Lineal” la ===
oual conulderames puelde dar resultados efectives, en la muestra gque

henoe gelerci nde.

1 = "TTTTMTHACION DR ORJIRTI

A ~ OBJETIVO GEFERAL
a) Determinar la efectividad de la Instruceién Prp
gronada en matemdftiea.
B = OBJRTIVOS ESPECIFICOS

a) Analizar iz Insirucciln Programsda como uftedo -
de ensefianza,

b) Elaboxacidn Jde um pro.rama sobre teoria de cone=

juntes, pare alummos de sexteo zrade.

©) Detectar Gu¢ 4 o gluir un experliunto con fnse

vrucgids .ro, rawsacd, 2o 1o . nreRaiz joe

2 -« STSYRWA DE HIPOTESIS

A« HIPOT&BI- Gopveniu

&) El procesc enseiansa -aprandizaje, os nuis efecti
vo 8i se utiliza la Instrucciln Programads o
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- [IPOTESIS ESPECIFICA

suitle we 0. whsor rendimiente en el nivel we
ie conocimiento, mediante la Instruceidn Programads.

3 = CLASIFICACION DT VARIABLES

—

a) Variable dependiente:
Instruceién Programada.

b) Variables Independientes:
Aad \
oxo N

Urade

i | nstru ac; Juy /Wjﬂ”‘"

¢) Variables Interviniemtes:

Estado emocional del alummo.

Capacidad para interpretar.

Lenguaje utilisado por ¢l profeser em el grupe
de contrel.

Rendimiento Esgolar.

4 - DEFINICION DE VARIABLES

PROGRAMA: Es un instrumente de instruceidén independiente
¥ requiere que el alumno de respuestas especi-



<)

RESPURSTA

]

PABO:

TEST PREVIO:

TEST FINALs

CUADERNILLOS:

SECURICIA:

-5 -

ficadns, seguidas de inmediato por la comproby
eién, que leo informa si acertd o se equivecé.

Unidad bésica en el aprendisaje, ejemplos de =
raspugsta son:
a) El pawpados del ojo.

Unas pueden ser sencillas otras mnds complejas.

L2 unidad de avance on el sprendizaje FProgra——
mo

Instrumenteo de evaluscién para conocer el nl-—
vel de comocinientos que ¢l alumno tenia sobre
asignatura.

Instrumento de evaluacién para conocer el a~-
prendizaje lograde per el alumno,

Naterial utilisado como prograss para 6l a~—=
prendisaje de los alumnos.

Oxden légice en gque se sucede el procese del =
aprendisaje.



ESTINULGs

CIBEBREE-ICA»

SOFONPR s

6 =

Participacifn sotiva en gl procese de aavending

Je.

Pequeila
- unidad de imstruccidn gque puede ser uma
irsacifn
s explicseidn, etc. sogfin lo que se
osué -
sprendiendo y que le exijs una respueste,

ci
encia de las nigquinas y de la teonmeldgia
»

radics
por los cuales se precenta uUn PrOSTANE -
para ser desarvellude, y que puedan ser adg

0l -
nas, libros, cundernos, pelfeuias, dispositieee
vos, ete.
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CAPITULOD II

LA INSTRUCCION PROGRAMADA

DEFIRICION T PRINCIPIOC FUNDAMENTALRS

La Instruceién Programada puede definirse como secuencia ==
rlenifiezia do experiemeias, conducents a oblemer ¢l dominieo de
uns materia utilisando las wvelaeionea gque existen eatire el estf-
malo y la respuesta. 1/

La enseianss progrAmada divide los temas en pequeiias unida=-
des de estimuleo respuesta y se ponen en un orden o poguoifios pa~—
sos sinmples y sistemdtices.

Los cuadrou tiemen una secuencia tal gue se utilizen log =-

couocinientos adguiridos en los unterieres.

El término de pro rama esif relacionado con las técnicas de

la cibernéiica, un programa puede oladorarse pars ser desarrolls
do por mfquinas, libres, cuadernos, televisién, cic, e53108 mEe——=

dios de presemtacién son los que se ll2man soportes.

1/ BSPICH y otre, James: Como proparar temas ocon Instruceién -
Programada, Méxice, Librerfa de las Misiomes, 1971. p. VII.

-7 e



-a-

] = FUNDAMENTOS DF LA INSTRUCCION PROSRAMADA

a)

c)

PEQUERAS ETAPL., Llesmado también pequeiies pasos, la asig-
naturas ¢ tema a cnse’arse debe sor amaliseda en forma gra
dual, 48 aguerdo al nivel de comocinienteos o capacidad ==

intelectual de los alumnos,

PRINICIPLU DL ECTIMULACIOE. Para gune ¢l alummo no piemda -
ca inverés y manifioste deseos de trabajar dobe ser esti-
aulado hoeifndole preguntas constantesente, el estimulo =
én su concepio tieme orxigen bielégico, Pavlie¥, en sus ex-
perimentos del comportaniente animal ponia como estimule
la comida,

PRINCIPTIO DR ACTIVIDAD,.

Fl alumnoe tema parte en sn aprendizaje, no sélo es un re=
ceptor la respuesta gque da a eada una do las pregzuntas, =
es una parte importsnte em su actividad, pensar sobre lo

que 1lée, regordaxlls aprendide, buscar la resjucsia eorres
ta es significado de la participecida activa,

APRLEDE A SU PuOPIC [ ITC, ’

o todes los alumnos eatdn en capacidad para aprender al
mismo paseo, unos sou »dis lenteoa y otros mfs rdpides en su



£)

8)

-9 -

aprendisaje, la Instruceién Programada se adapta a las ==
diferencias individuales,

IEPORMACION INMLDIATA.

Se refiere a la comprobacidén de su respresta para sentiy
satisfacoién si es correcta o corregir el errer immediaty
mente, es lo que se llams auto-evaluscifn. El aprendisaje
es nfs eficiente cuando hay informscifn si la respuesta -
es correctia o hay equivocacién y por qué del errow,

TIPOS DE PROGEAMAS,

ke Instruceifn Programads, pucde presenlaree en dos fore=
mag: lineal y raunificada.

PROCRANAE RAMIVICADOS,

Los programes ramificadeos llamados taabifn intrinseses, =
se redactan diferentes secuenciss deo scuerdo con la rege=
puosta dada.

Bn los programas ramificados se lde la informaci/n ; luge=
§° se opla por una de dos © tres respusstas. -i la respueg
ta elegida e» la correcta, entoncos se avanss a 0tro cud~—
dve; pere si la respuesia es errada entonces, el estudians
te pasa a un cuadro anexo, que le sirve para hacer uns re-



n)

= 10 =
visién del porgué de su errer,

"ln la programacifn ramificeda al alummo, se le informa bxe
vemente del material gue utilisard para aprender, enseguida
se redacta la pregunta con varias alternativas. Cada altere
native tiene un nfmero de pégina; junte a ello el alumno ==
elige lo que 61 crée gque es la respuesta correcta a la pre=-
guntay, y va al nfmere de pigina indicada para esa respuesta.

24 ha eleside correctamente la pégina, a la que @6l pasa, ==
contendrf la préxima unidad del material que debe aprender.

3i ha elegideo una respuesia ingorrecta, la pdgina a la gue
el pasa, contendrd una explicacién de la rasén, por la cual
la respuesta elegida ez incerrecta.

PROGRAMA LINEAL.

En la progremseién lineal el tema de la asignatura se divi
de on unidades elementales llamadas cuadros, en las cuales
estd dosificado su contenido, ncm-ldnh-ymw'
gunta gue el alummo debe responder y uma respuestia para =
que verifigue su aprendizaje.

“"Sn la pro.ramacifén lineal, la respuesta del alumno es con
siderada como parte integrante del procedimiento dsl apren



disaje" 1/

En este tipo de programacifn, aunque el alumno se equivoque =
en su respuesta, siempre pasa al cuadro siguiente o sen que -
todas recorren el mismo canino para lograr el aprendisaje.

i) RAZONES PEDAGOGICAS.
La Insgruccién Programada concibe pensacientos pedagbgicos cg
mo lo es el didlogo, Séerates induge a las respuestas median-

te las preguntas formuladas por é&l.

En el ordem légico en gue #o exponen los temas tienen rela---
cién con la metodolegia de Descartes por cuanto uno de sup ==
principios os ir de le nds sencillo a lo diffeil, llevar los
conocinientos en forma gradual hastz llegar a lo mfs complejo,
el procveso Jdel aprendisaje en el concepto pedagdgice estd re-
lacionado en los procescs mentales, o sea en el campo Cognos—
citive,

j) RAZONES PSICOLOCICAS.
La Instruceién Programada, ummbunmla&m-
experimentel, em 1924 Pressey psicélo;o morteamericanc, cr8§
unz néguina pequefia desiinada a preocentar wna serie de test,-
para medir la inteligoneia y oultura general, perc esta era -

sole una mégquine auto correctora.

1/ LUMSDATNE, Opus Cit. p. 141.



in 19544 eon los progresos de la psicologia experimemtal, .-
« kinner, psicéloge noxrteamericano, presaeniaba la enseflansa

ro.ramnda, desde el punieo de vista pasicolégice.

‘kinner se basé en téenicas deo la psiocelogfa humana, llevada
a eaho no- ~tson, La deeirina de “ntmon er la peicelogia -
del compertamiemto v ~ou untis o, en la cual explica que las
actividades humanas no son producto del azar, sino gque estén
regidas por reglas muy esiricias, el comportamiento es um con
Juntec de reacciones -reflejos, frente a eciertas situaciones -

dpdas.

£l aprendisaje en la toorfz comimectiats, es crear un ser ¢ en
ua animal unn meric o - noortanientos, nue se pueden obser—-
var y eontrnl~: “-oll-ent2, FEn la oreacifn del comportamien-
to el experimentador utiliza su process do cendiueuni-ﬁ -
en la cual comprende ires elementos encadenados por une rela-

cién de cause z efecto,

Para proporcionar una instruceién es necesario:

a) Estimular al alumno proporciondndele mna informa——
eién adecuada.



b)

w 13 =

Pedirle una respuesta: activa para que participe en

asu enseilanza,

lefuerse del aprendizaje, consiste en la notifica-
eién al alummno, de que suiespuesta es correcta, es
la rocompensa immediata que contribuye una motive~
eidén para que el alumno wica con la repeticiém, —

del comportamiento propueste por el experimentador.

ELADO 'ACION DE CUADERIMILLOS CON

INSTRUCCIOH PROGHAIMADA .

Kl procese para la elaboracidn de los cuadernillos,
fué el siguiente:

Bn los meses de Noviembre y Diciembre, lo utilisa-
mos para buscar toda fuente de informacién tanto -
bibliogréfica como entrevistas ocon personas iniecia
das en esta técnica, en la Universidad algunos com
pafieros nos proporcionaron folletes, en el Departa
mento de Fizica el sefior Safdl Garcfa, nos propor—
cioné cuadernillos elaborados .or 61, en la seceidn
de servicios Técnicos Pedaglgicos del Ministerio de
l‘duoacién nos proporcionaron feolletos que fueren --

valioses, en Televisién Educativa nos proporciona=-
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ron técnicas que siguen en este udtodeo,

Para desarrollar el tema escogimos el area NP 1 -
gque contiene; “"Leitudiesos la Teeoria de Comjumtos”,
los ocontenides fueron vedaciados on ocho cuadernie
lloa, los cuales eztdn agregados en el anexo, He=
leccionamos la pregramacién lineal por ser nds ecg
némica en su forma de prosentarse y utilisamnos pe-
quefias estructuras ¢ cuadros para desarrellar su -
confenido.

Antes de iniciar el frabajo de invesiiyacila pro-
bamos los cuadernillos con alummnos que no estaban
en la misma escuela, peroc gque iban o estudiar el -
sexto graodo, en otro centro educativo. Después de
este proceso cambiamos varies cuadros y hube nece-
oidad de dofisicar més algunos cuadernilles, este
proceso os gque denominamos adaptacifén del prograna,
todo este trabajo se desarrulléd en el mes de¢ Enero
¥y parte de Febrero.
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CAPITULO IIIX

METODOLOGIA DE Li INVESTICACTON

A « SELECCION OB LA MUBSTRA

¥l universo le forman 19 secciones de loa grados 12 al 6%, cuya
organisacién es asf:

UHIVERSD = N

ler., Grado = 4 “eceiones
29 Grado =
Jer. Crodo =
4° Crade =

5% Crado =

N oW W oW
3

(1] Grado =

UEIVELSD = 19 Secciones

Aclarade el Universo por rasones de tiempo y Jde costos, decidimes
tomar una muestra; que fuese representativa, vélida y oconfiable.-
Para ello tomamos low eriterios de Hlaleeck. )/ quien sostiemne gque
una muestra e2 reprecentative si oubre el 10" del universe, que =

en esie case equivaie a una seceidn = 62 Grade Seceiémn "B"

1/ BLALOCK, HUBERT: Nistadf{stice Social fondo de Cultura Lcondmica -=

19 »p.
-15 -
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La muestpra noordnds cotaba integrada por J6 alumnos que os-
tudiak el sexto grade "I" comprendide en ol segunde eiecle -~
de Bduoseiln Ddsica de muestro sistema edueative.

£l luger fue on la Hscuela de Varomes "La Pas” de Cuseatan~
eingo todos pertenecen al sexo maseculine.

flevisada su partida de neciniento la edad fue la siguiente:

e 11 ni'oa 1 3
e 12 aflos 6 24

@ 13 efion 14 38
De 13 ales 7 19
be 15 ailes 4 11
) 15 sfoa 2 5
Total 4e alumnes 36 100

Hudo ccnoentiraciomes e sdales eutre 12 y 13 wes: 625

PRUCES0 MEYGDOLOGICO,

La digiribuciln do les grupos se renlisé siguiendo la prue-
ba de aleatoriedad eu la siguiente fozmas
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1l = Zp coloscren en un depSsiteo 36 nfmeres, cada némers -
correspondfa al hombre de un alumno, cada quien extra
jo un nimero, el primer nilmero sacado pasé al grupe =~
A experimental y se introduje este niémero en el depé~
sito para que todos tuvieran las mismas probabilida—-
des, el segunde nfmero sustrefdo pasé al Grupo B de =
contrel, y asi sucesivamente hasta formar les dos ——=

ETupote.

El grupe A tradajf con la Imstruceifn Programada y el
grapo ! con el métedo de clase -xpositiva - interrogs
tive.

El &rea se dividié en ocho contemidos, los cuales es—
taban planeados para oche horas clases, de nodo gue a
loa dos ;srupes s~ le inpartierom loe nicmos coneoci--

nientes.

Cada grupo estaba compuesto por 18 alummos les cuales
trabajaron en dietinios ealones pero en similitud de
matoriales y eircumsiancias.

C - INCTRUMENTOS DE MEDICION

e elaborf un test previe para explorar los conocimien-—-
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tes gus les elumnes tenian ssbre sl tema, y un test flee

nal per ceda centenide, para interpretar el aprendizaje

legrade,

Les items se elebsraren tratande que fusren parsleles can

les items del test previe.

Para elaberar las prusbes abjetives, se plenificé en la --

ferma siguiente:

le
2=

Sexte Grede
asignature matemdticas
gstudismes la teerfia de cenjuntes, Area N0l

gbjetives del drea;

8) Capacitar para: cemprender y aplicar ls tesrfs de con

Juntes.

k) Desarreller habilidades parea; ebservar y describir --

cen juntes.
) Fermar hdbites de: Lstudie y necresacién.

d) Fermar asctitudes ds: Gece y satisfaccidn per el cene=-

cimiente de las matemfticas.
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D= ORJETIVOS DE LA PRUESA

Analizar el aprendize je de conecimiente y las habilidades -

£l

cemprensién y aplicacién.

tiempe pesible serd uma hera clase.

Para explerar les cenecimientes zardn 30 ftems.

Les parcentajes para explerer centenides serdn: 133, 10%, -

T8e 13%, 13%, 13%, 134 y 17% respectivaments,

Los {tems para explerar sbjetives serén; 50%,

tivamente,.

CONTENIDOS DE LOS CUADERNILLDS

Les centenides de les cuadernilles sang

l=

2=

T

‘-

Se
G-

T=

pefinames Cenjuntes.

Ciases de Cenjuntes.

Cenjuntes Iguales y Cquivalentese
Canjunte uUniversal y SubeCenjuntes,

Unién de cenjuntes.

Interseccidn de Cenjuntes.
Cemplemente de un Conjunta.

Preducta Cartesiane,

27% y 23% respec
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Fe TABLA DE ESPECIFICACIONES

|| i 08JETIVES | l
| | CONTENIDOS ' - - ,
i.! l g \si [ ! g :
g BE o e i
1| wd " I | =
& | E|l c| B8 | =]
Ig LOS CUADERNILLOS ! o =l = ] i |l
i‘.j | e fa -
0 ; c E ~ l
| ] e A o

‘ar H ) _s 12
=
= b o
1 pefinames Cenjuntes .13 2 - 2 i4 '

l | ' | f

2;:1---- de Conjuntse | 2|1 - |3
35Eonjuntll Iguales y Equivalentes 7 i 1 % 1 | - !2
:tfc-njunto universal y SubeCenjuntes | 13 ; 21 1 |4 |
SiUniin de Conjuntes 13 ! 21,1 |& !
Eglntnraleclin de Cenjuntes 13 i 2 i 1 1 |a I
E?%Cl..l'llhbl de un Cenjunte 13 | 3 i - 1 I‘
.aélraiuat- Cartesiane 17 ! 2 ! l_j 2 !5
| ; TOTALES 100%| 16 | 6 { 8 iu

Temames el sgdels gue apsrece en la tabla N%2 del ganuel de gvae=--

luscién gsgeler 1/ y le esdaptemes nuestres dates.

1/ MINISTERIO DE EDUCACIOY, Nrus rit. pe 4S5,
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CAPITULD 1V

LAS PRUEBAS DE PROGRESION

CARACTERISTICAS Y OBJETIVES

Entre maestres gue se prescupsn per les avances de la peds

gegia, es cemin efr hablar de "Prusbas de Pregresién”.

La experiencia, recien se intreduce en el medis salvadere-~
fie, musstra en Estadés Unides, Espafie, Alemania, Francias, etec.

teds el munda magisterial le censce.

sin embarge, el términe es antiquisime, tante mme la Es--
cuels misma, ya gque el educader de un mede u etre ha venide -=-

contrelande en ferma sistemética y perifdica el pregress de --

sus alumnes.

pedemes censiserar dentrs del términe “pruebas de pregre--
sién” les habituales examenss mensusles @ de fin de ares, que
han servide de base pars gque el educader inferme a les Padres
de Familiag, el desarrelle sducative de sus hijes; a través de

infermes erales e escrites (tarjetas, beletines, ete.).

Le nevedad de less prusbas de pregresién, redics en la ebli

- 2] -

BIBLIOTECA CENnT
ENdVEmSIDAD Ds w1 nzvi::.
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gateriesdad el rendimients de les estudiantes, mediante
expleracisnes que realiza el masstra.
A grandes rasges, pedenes sefialar ceme grandes ebjetives de

les pruecbas de preoresidn las siguilsntss;

1) Centrelar cen ciertas perivdicidad el aprendizaje de
les estudiantas cen finalidsd diagnéstice, pare me-

Jerar o adecuar el nivel de la enseflanza.

2) Cemunicar cen la misme perisdicidad a les padres de
familia, el pregrese e retrase, sleanzade peor sus hi

Jjes, cen bases ebjetives, vélidas y fisbles,

3) piespener sl final del afis escelar dsl recerd estu-
diantil individual, cen el ebjetive de sugerir pe-
sibles medidas que redunden en heneficlie de les es~

tudiantes.

4) Garantizer cen la prusba ls objetividad de las eva=--
luacién y su representeotividad en sl precess enss--

finnza-aprendizaje.



§) Centrastar las prusbes periddicas cen las pruvbas
finales psrs cen su rasultade dar un date aprexi--
made = le realided sducativa de cada estudiante.En
etras palabras, se trats de eliminar las prusbas -
de szar, reducir sl minime 3, gjeriza o ls alts --
estimgcién del meestre y prepeorcionar ssi results

dos cencretes y vélidss.

En cuantes a las cardcteristicas de lss srusbas de
pragresién, debemes destacar la necesidad que tie-

nen de adaptarse a les abjetivas que su aplicecién

persigue.

£s por ese que les pedageges de vanguardia, nes -
sugleren determinase tipe de pruebas, zin la inte-
gracién de varies tipes, segin le amerite la cir--

cunstancia.

El sistema educative nacienal ha pretendide innoe--
varse y pars ells entre sus determinacisnes halls

mes que el sistema de innovacién ha dade un pre--
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funde viraje en el procesn ensafienza eprendizaje

para ese, wdapts su nusve cencepte de evaluamcidn:

Le evaluacidn escelar @8 un precess centinue gqus

sirviéndese de la mediecidén, permite formular juie-
cios de valer, al cemparar lo realidad sducativa -
con lae sbjetives prepuestes en el sistems Efduce--
tive, psra llegar a decicieonus en beneficie del a-

lumne y de la aducacidn en gensral.

Tode el precese debs estar respaldade per la inveg

tigacidn cientifice 1/,

£l nusve cencepts de svaluacidn, exige un nueve --
sisters premecienal que elimina la educacidén seleg
tiva; per ese, se premueven a tedes les estudiantes,

pesse al desscontente de les maestres.

Las prugbes de promecidén se cenciben ceme instrumen

tes de dzientacién ce la enscfanze y sl eprendizeje,

1/ PBINISTERIO DE EDUCACION, npus Cit, pe 17,



sdaptacién del estudionte y eorganizaciém de la INS

titucién Escelar.

En ningdn mements, debe usarse la premscién o repree-

bacién ceme sancidn ¢ castige.

La permanencis en un grede, v ol pase sl grade si--~
guiente debs aparecer ceme hecha naturel, similar al

crecimiente fisice.

Nunca debe scompafidrsele dea tensianes y/- de carga

awetiva.

En una pelebra ls eveluacidn es uns guia educativa

y N8 una vara de medir.



CAPITULD V¥

EVALUACINN DE CONTENIDOS

Les contanides gque @ centinuascidn se presentan sen los -

temas a evaluar y saparecen on cada cuadernille esis

CURDERNILLO N9 1.. Definames gsnjuntes

a2) Necienss GCenerales sebre 7Teeris de Con--

Juntes.

b) pefiniecién de Conjuntes per Cemprensisén y
Extensién,

e) Representecién Gréfica de Cenjuntes

CUADERNILLO N® 2,- (Clases de Cenjuntes

2) Finites
bB) Infinites
¢) vaciss

d) Uniterise

CUADEANILLO N¥ 3= gCeonjuntes Iguales y Equivalentes

CUADEANILLO N 4.=- Subesn juntes

a) cenjunte Universal

b) inelusidn
CUADERNILLO N? Se= Unidn de Cenjuntss
CUABERNILLE NR 6.~ Interseccidn de Cenjuntes

CUADERNILLE N? 7,~ Cemplements de un Cenjunts
CUADERNILLD N2 B.- Praducte Carte no

-z‘-
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e) pParss Ordensdas

b) Preducte Cartesiane

A ceda toma se lo llamard Cuadernilles les cuales estdn -

numeradas del 1 al 6.

En las teblas apavecen las siguientss cesillas:

£l nimere de items que gerrespende al Test Previe y Test
Final que sirvié para explersr censcimientes sebre al tema y el --
misme items llamade paralele quse sirvié pare svaluar al alumne geg-

pues que trabajé en el Cusdernille,

fn le cepills que cerrespende # ls clasificacidén de les -
items aparecen segln el grade de dificultad del ndmere de alumnes
que le centemtaren. "pers su clasificscidn se siguid el criterie
siguiente; 1/

£l 100% le censtitulan les 18 alumnes
pe 0% a 29% = pifieil

De 305 a 79%= medie

ps 7T0% a 100% = Fdeil

En el andlisis de les siguientes cusdrss se utilizeren -

las abrevieturas y cenceptes siguientes:

F = Fdeil
7] e Uiffecil

1/ MINISTERIC OE EDUCACION. Mous rit. ». S8,
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] = fedis

Te P = Test Previe

Taf o = Test Final.

TF=TP = Diferencia entre el Test Final y Test previe
N = Nimers de sluwnes.

-
£Y %



e LNVERPRETACIO®N DE RESULTEDOS
JasLA N8 2

nelscifn tercentusl @& la Pruabs Previs y la Presbs Final sdminis-
trade sl urupe Lxpetiesntal A"

COADERNILLE £ )

L1 tetsl de la suestrs (nelB)

na il
RESPUESTAS
) CANANC]A
CLASIF I~ GRALTIves CUAREC TAS

. Cacion de

%’ poL

2 LA PRUEBA

A ITEES ™. TP, f.0 = Teb. s
©

=]

=
1 r conecisiente 14 16 ° »
2 o Conseiniente 17 7 se
3 [ iplicacién 8 is i &7
" 0 splicecidn 5 4 22

in ol [tems N8 ) ne hute apeendizeje, Cresmus que ee debid e tres
varigbles:

l= L la fTegilided sel items previa



2= Al conecimiente iniecisl que pedisn haber tenide les alum
nes del Tesat.

3« 4 la forma en gue se redactd el Teat Final.

En el items NE2 hubes un aprendizaje muy significative, per-
qué en el Test Previe se supsne ne tenfan conscimiente ini-
eial, y en el Test Final se legré que 17 de 18 elumnes secer

taran heeisnde un percentaje del 94%.

€l items NP 3 clasificade dificil y explerands el objeti--
ve de splicacién, ningin alumne ceontestd el items, en el -
Test. Final respendiersn 12 slumnes hacisnds una ganancia
percentual del 67y, considersda significativa para un iq!

lisis estadistice.

El items NR 4, glasificade come dificil y explerande el -
ebjetive de splicacidén, en 2l Test pPrevis sals hubs un --
acerts y en 2l Test Final sele contestaren 5 alumnes ha--~
ciendo un percentaje de 229 de aprendizsje censiderads ne
eignificative.

£l baje rendimiente cresmes se debié a la pece desifice-

c¢idn redactada en sl Cuasdernillia.
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TABLA N® 2
Relacifn Porcentual de la Prueba Previa y la Prusba Fimal Adminis-
trada al Grupe Experimental "A®
cu TLLO s 2
£l total de la muestra (n=18)

n=18

o
RESPUESTAS |

©| CLASIFI- n GANANCIA

E CACTON 0BJETIVOS  |CORRECTAS.

o DEL DE

bo]

3 ITEMS LA PRUEBA T,P.|TFo | T.F —~ T.P 96
=
S N Conocimiento 8 18 10 56
6 M Coneciniento 12 10 2 -
7 N Coneecinienio 7 i4 7 39

_:6

El items N® 5, en su grade de dificultad clasificade ceme medie, -

sa obtube significstive aprendizaje, en Test frevie centesteren -

8 slumnes y en el Test Final 18 haciendeuma ganancias del 56%.

El items NP 6 clasificade como medie en su grade de dificulted y

explorande el sbjetive de cenecimients, se pusde censiderar ceme
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nule pueste que per un error nuastre en algunes Test Pree=-
vies que les repartimes s les slumnes se encentrd come va-

ries ho jas en la que el iteme mencisnade gerrespendis a =--

etre contenide.

El items N® 7, en su grade de dificultad clasificade ceme
medis en el Ares cognescitiva cerrespende s la sxplerae-=-
cién la cemprensién, en el Test previs, 7 slumnes acerta=~
ren para para gue en el Test Final centestaren 14 haciende
una ganancia pescentual de 397 considerade ne significati-

Vae
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TABLA N9 5

elaciln Pe 1 1 Adninip=
trafda al Grupo Experimental " A %
CU ILLO 2 5
1 total ) la mues tra {T‘l-l"'- :]'
n= 16
RESPUESTAS
% CLASTIFI=- t GANANCIA
AS ¢
é CACTON OBJETTVOS  |CORRECTA
° DEL DE
el
N ITEMS LA PRUEBA T.P.[TJFe | T.F - T.P %
=
3 " Conocimiento B 15 1 39
3 b Comprensién 0 7} 3 44
- M

En el item NP 8@ hube un pequefie mprendizaje porgue en el Test -
previe 8 tenfan ceneccimiente inicisl y en el Test Final loes ---
sciertes llegaren a 15, es decir hube une ganancie de 39% ne --

significetiva,.



En el item nN® 9 hube pequefie aprendizasje parque inicial-
mente ne habfe comprensidn y después del Test Final, se
lagra que B acierten, es decir una ganancias de 46X no -

significativa para un andlisis estadistica.
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TARIA H® 4
Rolzeifn Porcentual de la Prusba Previa ¥y la Prucba Final Adminis-
trada al Grupo Experimental "A"
CUADERNILLO ¢ 4
El total de la musstra (n=18)

n= 10

RESPUESTAS |

©| CLASIFI- n GANANCTA

B cacTom oBJmTIvOs  |CORRECTAS.

ol

o DEL DE

fo]

2| TTEMS LA PRUEBA 0. P T F. ] TF - T.P | %

=
10 b Canociniento 0 9 9 50
11 ] Conoeimiento 1 14 13 72
12 ] Conprensidn 1 9 a 44
23 3. laglicacifin 0 ) VNS N ¥ i8

En el items N? 10 se censidera que ne cenecian el tema, en 8l sb-

Jjetive se pretende axplerer censcimients.

En la prueba previa ne la respendid ningdn slugne, en el Test rFi-

nal la centestaren 9 alumwnees para ebtener un aprendizasje del 50%.
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El items N2 1l dificil sele lo centestd un alumne, ne ce--
necian el t ema en el Teat pPrevis, en el ebjestive se preten
de explerar censcimients, el Teat Final leo centestaren -

14 slumnes. La ganancls percentual fue 727 per lo qus se -

censidera gque hube sprendizaje significetive,

€l items N® 12 dificil, creemss gque descenecian el tems,
pretende explerar el sbjstive de cemprensién, en el Test
previe sele contestéd un alumne, en el Test Final le cen-
testaren 9 per le que se sbtuve una diferencis percen---

tual del 44% censiderada ne significstiva.

£l items N? 13, desconecian el tema por le gque al items
resulté dificil en el Test pPrevie, ningln slumne ls cen-
testé, pretsnde explerar el sbjetive de aplicacidn, en al
Test Final respendieren 14 alumnes, para hacer una ganan-

¢ia poescentusl de 78%, censiderada muy significativa,
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PABLA N? §
Relacifa Povcentual de la Prucbe Previa y la Prusbs Pimal Adminig=
trada al Grupo Experimentel "A®
5

CU.‘\S,&-.»,LhaM 8 2D

81 Wt&l Jue 1-'.!- Plﬂ\-au“ ) 11-12)

n-10

i o RESPUESTAS

v| CLASIFI- " GANANCTIA

= ORRECTAS «

=l cactom oBJETIVOS  |COREE

—

> DEL DE

” 5/
3 ITEMS LA PRUEBA 0,P.|T.F. | T.F — T.P %
=
34 5] Conoeinlente 6 15 9 50
15 » Conocimien o 4 16 12 67
1‘ 2 W om ;L‘Uﬂui&l b § 10 9 50
17 » Aplicacién 0 16 16

El items N2 14, medic en su grade de dificultad, elaberads cen
el prefidsite de explerar el objstive de censcimientes, 6 alumnes
acertareon en el Jest previes y 15 en el Test Final per lo gque --

hubes una yanancia percentual de 58%.



El items N® 15,dificil, el criterie es gue desconecian -

el contenide, se pretende sxplerar el objetive de ceneci-
miente, en el Test Previo acerteron 4 alumnecs para gue en
el Test. Final respendieren 16 obteniendose una ganancia
porcentusl de 67% por le que se censiders gue hube apren-

dizaje.

El items NP 16y giricil, el criterie es gus descenscian el
tema, el ebjetive s explersr es la comprensidn, 1 elumne
scertd en el Test Previe y 10 en ol Test Final, la ganane

cia percentual fue de SO03%.

£l items N® 17, dificil, el criterio es gue descenecisn -
el tema, ebjetive a expleorar es splicecién, el Test pre--
vie ningln alumne le centesté, el Test Final la centesta-
ren 16 slumnes dande una ganancia percentual de 89% per

lo gue se estima que hube asprendizaje significative.,
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TABLA N2 6

Relacién Porcentual de la Prueba Provia y la prueba FPinal Adminis-
trada al Grupe Expevimential " A"
c‘“!‘di.ll_.;-LLi'O H 6

gl total de la musstra (u-18)

n-18
oY R Bane
RESPUESTAS]

v| CLASIFI- " CANANCTA

= S.

5| CACION OBJETIVOS CORRECTA

H

> DEL DE

Lo

2 ITEMS LA PRUEBA T,P.|TeFe | TJF =~ T.P %
=
18 ] Conocimiento D is 18 100
19 D Conociniante 2 17 15 83
20 D Conprensidén 3 16 13 72
21 D | Aplicacién 0 ) 13 13 72

El Litems NP 18 dificil, el criterie es gue descenscian el tems -
ebjetives a explerar es cenecimiente, en el Test previe ningin -
alumne le centestd, en el Test Final le contestsren tedes les --
alumnos o sea una ganancig percentusl del 1007 le gcual da un a«

prendiza je satisfacterie, muy significative.



El items N9 19 dificil ya que del tetel de le muestra (18)
sole dos alumnes acerteren, se supene gue les demfs igners~
ban el contenide, en el fres cognescitive el ebjetive a ex-
plerar es 8l coneocimienta, en el Test Final respendieren ~-
17 ebteniende una ganancia percentual de B3%, conaidersda

una genancia muy significativa,

items N2 20 dificil, criteris: descenscimients el tema, ob
tative s explerar; cemprensién, en el Test previe escerte-
ren 3, en Test Final respendiersn 16, ebteniéndese una ga-

nancia percentual de 72% de sprendizaje.

El items nN® 2] dificil, criterie; descenscien el centenide,
ebjetive e sxplerar: aplicecidén. En el Test Previe ne a--
certé ningune, en sl Test final respondieren 13 alumnes, re_
sultaende una genaneia percentusl del 72%, siends un aprendl

zaje muy slgnificetive.
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TADLA B0 T

Relacién Porcentual de la “rusba Previa y la Prueba Pl al Adminig=

o

trada 2l Grupe Experimental "A"
CUADERNILLO s 7

El total de la mmectra (n-18)

n=18
- g Mo
RESPUESTAS
1] CLASIFI- n GANANCIA
% CACTON OBJETIVOS  |CORRECTAS.
o DEL DE
e
N ITEMS LA PRUREBA T,P.[TeFe | T.F —~ T.P o
=
22 M Conceiniento [4 14 8 44
20 D Conocimiento 0 9 9 | 50
24 5 Conocimiento 0 a8 8 44
25 p Aplicacidn 0 11 1 61
- -

£l items N® 22 wedis, seis alumnes cenecian el centenids, ob jetive

@ explorer: cenocimiente, ®n el Test previs scertaren 6 alumnes -

y en ¢l Teat finel respordieren l4, resulblands una genancia per--

centusl de 445

estimada ne significativa.



- 42
gl items N® 23 dificil, criterie: descenscian sl conte--
nide; ebjetive a axplerar; conecimiente. En el Test Prg
vie ne acertd ningtin alumne, en el Test Final respendie-
ron 9 de la musstra, resullends una ganancia percentual

de 504,

Items N9 24 dificil, eriterio; descenccian =1 contenides
objetive a explérar: censcimiente; en el Test Previes nin
glin alumne acertd, en el Test Final respendieren 8, la -

ganancia perecentual fue de 447 estimada ne significstiva.

El {tems N8 25, dificil, criterie; desconccimientes del --
contenide; objetive a explarsr; aplicseidn en el Test -«

previe ningune scertdé, en el Test Final respondieren 11,

ebtenidndese una ganancis percentual de 61% per le que

se puede decir que hube eprendizsje.

'EYREI
o
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TARLA N® B
Rolacifn Porcentual de la Prusba Previa y la Prueba Final Adninig=-
trada al Grupe Experimental "A"
Cuw ILLO 2 O

El total de la muestra (n=-18)

n=-10
- — e
RESPUESTAS

w| CLASIFI- n GANANCIA

E CACION OBJETIVOS CORRECTAS »

H

™ DEL DE

o]

N ITEMS LA PRUEBA PyPo|TeFe | TF — T.P %
26 bt bonociniento 9 13 5 28
27 B bonceimiento 1 12 11 61
28 D Donyrensién b4 14 14 78
29 )} ixplicacidn 0 8 & 44
30 ) plicacién 0 12 12 67

- <

El items NY 26, medie, @l criteris ss que sstos H. alumnes cens
cian el contenide, el objetive a explorsr el censcimientes, en -
la pruebs previa acertaren 8 y en el Test Final respendiersan 13
por lo qus resultéd una diferencia porcentusl de 28¢ estimade --

no significativa.
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El items n® 27 dificil, sels un alumne conecia el centenids,
se explerd ol objetive cenecimiente, en el Teast previs se-

lo mcerté un slumne, en =1 Test Final respondiersn 12 per le
que resultd uma ganancis percentual de 617 per le gque se ss8-

tima que hube sprendizaje.

El items NP 28 dificil, el ebjetive a expleoresr es compren=-
sién en el Test Previe ningune respeondid el items, per lo -
que se considera gque descenscian sl contenide, en sl Test -
Final respondieren 14 alumnos, obteniendsse come ganancia -

porcentusl 787, muy significative en el sprendizsje.

El items n® 29 difieil, ningdn alumne cenec{s el contenide,
el objetive s explersr mplicecidn. En el Teat previe nine-

gune scerté, en sl Test Finmal respondieren 8 dende una gae--

nancia percentusl de 44% no significative.

£l items nN® 30 dificil el criterioc es gue desconocfan el -
contenides el ebjetive s explorar es aplicacién., En el ==
Test Previe ne scertd nadie, en el Test Final respondisren
12 alumnes dande unse geanancis porcentual de 671 por leo que

estima gque hubs aprendizajs.




AESULTADES DE LA TAVESTIGACION

A= CONCLUSIONCS
l= Can ol Cusdernille N® 1:

1Tens N8 hube ganancis

i
1vEms 2 Hube 941 de genancia
IVENS 3 rude 7Y de gamancie
4

N0 hube ganancie.

T

i= Gon ol Cusdernilles N® 2
LTEMS n® § wubs 564 de gansncis
ITERS W 6 nesultd nule
ITEms N8 7 4o hube eprendizaje

3- gen el Cusdernille ¥ 3
ITERS K@ 6 39% ne hubs genensia
1TEnS N6 § 44y sprendizeje he elgnificative.

de Lon sl Cusdsrnille ¢ &

IVEMS AT L0 Mube sprendizeje SOy
ITENS n® 11 Aprendizeje 73y de genancie

(e - 45 -

P o
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ITEm. N% 12 444 de ganancia ne hube sprendizaje
ITEMS N® 13, nubo una gansncia percentual de 78%.
S= gn ol cusdernille N® S
ITEMS N® 14, hube 50X de eprendizaje
ITERE N® 15, Hube 67F de ganancia
ITERDS MO 16, NUBO 504 de ganancis ;
ITEWS N9 17, 89K de genancla, se legrd un apremdl-
uaje muy eignificetive. iy
6= (Con el Cuadernille N% 6
ITERS W€ 18, se legrd une genancis de 100f,spren~
dizaje muy significative.
ITEMS NE 15 ganancis 835, considerads muy sstisfec-
torie _
ITERS W% 20, genansia 725, ee legré un eprendizeje
wuy significetive. o
7= Con el Cusdernille n® 7
ITERS WO 22, gensncis 447 ssticsds ne significees
tiva.
ITEMS NT® 23 pube un eprendizeje de S04
o
@{:ﬁ X b 7<)
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ITENS NP 24, 44y ganancia ne significeativa.

ITENMS N928, Hube una genencia de 61F eignifie

cativse.

fia En 8l cusdernille N® B8

ITEMS N® 26, 28% ne hubo aprendizaje.

IDEMS N® 27, Hube una ganancia de 61%

ITEMS N® 28, su ganancia porcentual fue da ==

787 muy significativa.

ITEMS N 29, ganancis 447 estimades no signifi-
cativa.

ITEMS N® 30 explerande el objetive splicacién hube

una ganencia de 67f estimads significativa.

RECOMENDACIONES

a) gue se aplicue las téenices metodeldégices de ls Instruc-
cién programada @ maners de ensaye en nuestro sistema e=
ducative per les legres sbtenides en el misme denfires de
la ensefienza aprendizaje puestas en prédetics en algunes
pafsss come Estades Unides, rrancia, ete. consideradas -

come innevaderes en las téenicas de la ensefanaa.
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b) Fermacién de persenal capacitande en las “t =
cas de splicecién del métods para orientar y 3 *
. aseserar les numunﬁumnhnhh#*

en le ssigneturs de matemfticas.

€) Gue les temas da ensaye sesn dosificados de :‘
unumummmmn&&&
un-m-mmm.mmls
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OBJETIVO GENERAL PARA AMBOS GRUPOS DE ALUMNOS
Capacitar 2 los alummes para cemprender y aplicar la teoria de sonjuntes.
TEMAS CONTENIDOS ES EsTOS

CUADLTNOS D3 TRABAJO

o= BEVINANOS COSJUNTOS
a) NHociones gemernles sobre teerfa de conjuntes
b) Represeniacidn grifica de conjunies.

¢) Definicidn de conjuntes por comprensiém y extensién.

b) Inclusién

a) Pares Ordenados

b) Producte Cartesiane



Este es un cuaderno de trabaje en el gque aprenderfn -
mediante ejercicios.- Recuerda gue ne servirf para obtener calificaciém alguna.

Las informaciones ostén occntemidas en cuadros.
Ohserve gne en cada onndre se basa uns pregunta.

Léela detenidamente y centestala, despfes consultande
la hejita cortada a la derecha de cada pagina cerrvespondiente a2 la pregunta.

Debes tener presente cque NO debes ver la respuesta an-
tes de contestar.,~ Sele siguiende estas instruciones sexd efeciive tu apreandi-
BEjBe~

Al final de cada cuadermille, teondrér que resolver um
caestionarie de 10 preguntas cada precunta tiene custro cpersciones de las cus=
les selo una es correcta, la tienes gue subrayar.

Al final 4ol emertionnrio estén las 10 resmmuestas, pe=
reo resuelvele tu misme les ejercicion mntes de comsuliar laus resomectas.



BAZENLZICAS 5.85.20. 624209

AREA N®]

CUADERNILLO N21]

DEFINAMOS CONJUNTOS

a) Neciones gemerales sobre teexrfa de Conjuntos.

b) Definicién de conjuntes por comparacién y extemcién

¢) Representacifn gréfica de conjuntes.

SAN SALVADOR 13 MARZO DE 1974.

BSCUELA LA PAZ

CUSCATANCINGO:

BIBLIOTECA CENTRAL ] f

UNIVERSIDAD DE FL %L vaDowm



1, Llamaremos conjunto a "una celeccién biem
definida de personas, animales 0 cosns,."”
Bjemplos de conjuntos sons
A= {dfas do la semana)

B= {nfmeros afgitos}
¢« {departamentos de la repdblica.}
Estos conjuntos estan bien

2.= las partes que estfn en un conjunto se llg
man elementes ¢ mienbros del

Je= A = lLos primeros einco dfas de la seomana =
Dominge, Lunes, NMartes, Nicerceles y
son los elementos del conjunte de los

primercs cinco dfas de la somana.

o= A= {u.i.c,l} Bl conjunte A, estd fog
nado por los elementos a,b,__, » Colo=
cadoo deatro de las llaves,

Spd

Se= Las dltimes lotras del alfabeto soms X,7,8.
Un conjunto se puede indicar encerrando sus
elenentos entre llaves y separdndolos por -«
conaue
Estos afsbolos { }ee llaman 1laves. Colo-
ca dentro do llaves las dltimas tres letras

del alfabeto, . =

'

i BISLIOTECA CENTRAL
BNIYERSID, = F b1 - L veDinm

g 98




Gom

Acualquier coleceién o agrupacién bien de=
finida de objetos, en matemfticas, se lo -
1lama

Te=

Las partes que esifn en un conjunte se llg
nan aiembros o del conjunto

Oa=

Baero, Pebrere, Marso, son elg
mentos del conjunto de los primeros euatre
neses del afio,

Do

El do las estaciones del afio ess
Primovera, Otofio, Invierne,

Verano

10.~ Fijate en cste conjunto:

Aew {mfl-.l}

Bl signo de puntuscién que esta separando
cada letra os la coma, cntonces entre ele-
mento y elemento colocames sicmpre una ___

n.-

A= {;.n.t.....}
La A mayfscula representa al conjunto.
Las letras wocales son los elementos del ~
conjuntoe
Los puntes suspensives indican que hacen -
falta algunas vocales.
Las vocales que hacen falta son




12~0 » {1.2.00.--"} Bn este conjunto los =
puntos suspensivos ostan entre el nfmere 2
y ol nfimere 5 ¢ indican que falta los mimg

3y d

— L= (M‘l“!‘i'oﬁ»‘oho}
Los signos de puntusecidén que hemos utili=-
sado para sepersr los elementos del conjup
to X se llamdn

14.~ El conjunto de las woeales os una

finida de oince letzas.

15.,~ Entonces podemos deeir que una coleccifn -
bien definida de personas, animales ¢ 00=

sas le llamaremos

conjunto.

16.~ Esoribe con tus palabras lo que entiendes
por conjunto,

conjunto o3 una co=
locoién biem defimi
da de personas,anie
males 0 cosas,

17+~ Cada una de las partes que formam um con=
Jmio recibe ol nombre de miembro o elemento
del conjunte.
Por ojemplo: a,0,i,0,m son los elementos
del conjunte de

las vocales




18,=

Asi tambient

0p 192539405969 74859

Son del conjunteo de los
éfzi tos,

los elementos.

Esefibe con tus palabras lo que entiendes
por elomento de un conjunto,.

elemento es cada
una de las partes
gue forman 980 -~
conjunte,

a."'

Para indicar que un elemento partencce a
un conjunto utilisavemos el siguiente sfm-
boles £ , gue se lees "pertencce a".
Para indicar gque un elemente ne pertemece
a un conjunto utilizaremos el siguiente -

sfmbolos ;2( » Qque se lees "mo pertencce -

2l o=

S1 tenemos el conjunto B = {1,2,3} pode-
mos escribir ques

1 & B que se lees 1 perfencce a B

3 £ B que se lees

5 ¢ B QUE SE lees 5 no portencos a B
8 & B que se lees

3 pertencoe a B

8 pertoncce a 3

A= {1.2.-.-.‘}
En oste conjunto los punios suspensivos dam
a enterder quo ¢l slmente desconocide es el

minero




2, =

LT —

El nfmerc gue falta on este conjunto es el 7
24+~ Coloca en el espacio donde estan los puntos
suspensives el ndmere que hace falta.
Ae {lyeeeens} 2
Bw {208s6pc0000e920) )
€ = {35699000000eslS} 12
D = {541051550000p25) 20
25,= Observa los eclementos de eoste conjuntot
A e {L42000e00a5)
Los elementos que estan incluidos em el
conjunto A soms 1,2394 ¥ 5
26 4= Do {2,4064800000924}
Los puntos suspensivos indican que hacen -
falta los eclementos siguientes:
y 10, 12
27.~ Coloca en las rayas que estdn a la par de
cada uno de los conjuntos los nfimeros gue
hacen fealtas
2 = {244,6480000018} 10, 12, 14, 16
Ba {3s6pe0eeesl8} . 9, 12, 15
¢ = {5,10,155¢s000+450) sl 20,2530,35,40745




20,~ Un conjunto se pucde definir do dos maneras
por comprensién y por extensiln,
Por comprensién y extensién son dos formas
para definir un

Conjunto

29 em i {m lotwas vooales )

Pn eote ejemplo, sflo ne mencionan las leo=-
tras vocales, sin escribirles, Por tanto se
ha definido por eomprensién.

Tim {s"o,.l..o,u}
Aquf estfn escritas todos las lotras voca=
les luege el conjunto NMy,se ha definido peor
oxbonsifn .-

P={ 108 Saturales pares}
Este econjunto esgd definido por

30.= 2= { 108 afas e 1a semons |
Este conjunto estf definido por conpren-
Bifne=
Conjunto :-{ Lancs, Martes,Mifrcoles,
Jueves,Viernes,Sabado, do=-
o )
Ssta definido por_

3l.= Definir un conjunto por extensifn es lo
Mismo que definirle por emumoracién,




32,= Observa algunos econjuntos definidos por
couprenaiéns
A~ { Vocales de palebra TRu |
B= ( Nénoros digitos !.mru}
C= {lﬁnu liaturcles }
Estos conjuntos estfn definidos por

35 .~0bservando los conjuntos anteriores diremos
que un conjunto estf definido por compren-
sifncuando damos umna propiedad comin a todos
sus elementos, sin que haye necesidad de

enumerarlos uno a uno

54.~ Entonces, cuando danos un~ propiedad
comfin a todos los elementos de un conjunto
ein enumerarlos, lo estamos definiomdo
por Comprensidén

35+~ Observa ahors los mismps conjuntos, pere dg

finidos esta ves por extensida o enumoro-
" edéns

i {e]
3o {13,579}
e {1.20030805000s0e (9}
JOTAs Los punios suspensivos indican
que los elementos continuan asf sucesivg
mente hacia el infinito

(que se representa por el simbole QO ) RIGLIOTECA CENTRAL 1




364~ Obsexvando los conjunios anteriores di-
remos que un conjunto estf definide por
extensiéa o cuando se escri-~

ben ¢ se mencionan uno o uno todos los =
elenentos del conjumto

57+~ Entonces cuando se edcoriben o se mencio-
nan uno a uno todos los elementos del -
conjunto, lo estamos defimiondo pox

36.= A continuagifnestf unc serie de conjuntos
colocn jJunto o cada uno la forma em gue
estd def nido.
Pe {3.6.9.12} definido por.

l-{uuu de mmto} definido por

l-{l-uu um} definddo pox

l-{ a.,t.o..i.o} definido pox

Extensid: oenug

Extensién o enume
racién

39e= Ta vines gque un conjunte se puede defi-
nir en dos formas yue sons
a) pox

B) pez
y podemos representarlos adenfs en fore
ma gréfica usando una 1lfneca cerrada.

Por estensién o
enumoracidn

por eocaprensién



40.~

Adenfs do la forma cetudiads para do=-
finir un conjunto por compremnsidén lo
haremos tambien usando los simbolos -
que estudiaremos a continuacién.,-

e) > que se lee moyor que
Ejomploat

4>2 que se lees 4 Mayor que 2
7>=6" que se lees

x>2 que se lees

* 7 mayor que 6"

® x mayor que 2"

Alem

®)<<qae se Jes * gmemor qus
Ejenploss

2 <7 4 que se lees " 2 4"
6 <7 que se lees " "

x < 2 que se lees * .

€)>que se lees mayor o igual que
Ejemplocs
=

que se lee: " "

"x mayor o igual a 5"

43 0=

d) <" que se lees monor ¢ igual gue
Ljemploas

=<5
que se lees™ »

® X menor o igual que 3"



4d o=

Usemos zhora los simbolos en el si-
guiente conjunto:

A= {x/2<x<5 Ixfl}
que se lee:

"A es el conjunto de elementos x, tal
que cada x es mayor gque 2 y menor gque
5 ¥ = portencce a los Naturales”

45~

El conjunto
A= {:/2<:<sr = £ l}
eatarf formado por extensifm por los

ndn ros Naturales mayores que 2
¥ menores gque s o8 deecir asf: 5
ae {3044}
46.~ Obsexrva este conjunto
u{dzgzés yx€ l}
que se lee: "B es ¢l conjunto de elementos
x tales que cada x o8 mayor o igual gque__
—— O BEnor o igual que 2
¥y = pertencce a loo Naturales.” 6
47.6 Bl conjunte l-{ xf2a<x< 6 yx¢& s}.l
tarf formado por emtemsifm por leos Nadura-
les mayores o iguales que 0 menores 2
© iguales que s 28 deoir asf: 6
5m{243,40546 )

[ BIBLIOTECA CENTRAL
PRI R L1 L RALvanem



40.= Obsexva el un:.hﬁ-{:/5<z<1yx€l}
que o0 leer G5 es ¢l conjunto de los ole~

mentos x tales que x es -

b 4 Ty x
a los Haturales.

49.~ 51 conjunte C= { x/5< =<7 y=x£ n}
por extensién estarf formado por les
Haturales mayores que T
Henoxes___________ es deckr asfs

C= { }

”c-lllﬂjilhln{xf‘sz <9y= ¢ l}
90 leo asfs "D es ol

—r U8l08 que x o8

6y 9 ¥
B ks

:

:
§
Es
[
H
"g

i
- |
't

ii
§

:
¥
g

Sl.=- £l Conjunte n-{i:/s:55;3<<::9 y= € N}
por extensifn cstaxf formado por les
Laturales

o8 decir anfs

» . , }

layeses o iguales

que 6 y menores gue §

~———

De { 6oTs8®




52+= El sonjunto B {x/}<x§_5 y =& l}
Por extensifn estarf formado por les
Haturales

es decir asfs

Be { . }

Mayores que 5 ¥y

menores o igusles quo
5

e {us)

535.= El conjunto F= {x/l-_<_ x<4 ¥ xél}
Se lee suf:

"F oo ol conjunte de
los elesentos x, tale:
gue x @8 mayor o igual
lyumonor que 4 y x
periencee a los liatu~
rales.

54e= Pl conjunio l'-{:/lg =<4 ¥xE l}
por extensifn se escribe caf:

Ym { . 0 }

pe { 14203 }

55¢= El conjunto G= {If5<:58 y= & l}
se lee asi:

G= o ol conjunto de

los clementos x, ta-

les gue x o8 mayor que
S5 ¥ menor o igual que
8 y x pertencece a los
Eatarales,

[ BIBLIOTECA CENTRAL

VTIIVERITIDA NS O g

Ry veanan



56+~ El conjunto Ge {:/5<:§_l y =& E}
Por extensién se escribe asf:

i .




AREA N°)

CUADPERNILLO NP2

2) Minttes
b) Infindtos
¢) Yacfes
4) Unitavics

@) Bjercicics de estas clases de conjuntes.

SAN SALVADOR 14 DB MAREO DE 1974.

BoCUELA LA PAZ

CUSCATANCINGO



Be-Shiils 25 SOEJUNEZOS

- W R R i e

1.~ Obsexrva los esi uientes conjuntoss
A= {dotdos a0 2o mame
Ce {mhdm]
Piense nada ufs, Qué les encuentiras em
ooudin ?

2= Los tres conjuntos anieriores lienem em
condins el tener un priser y wn dltiao -

elementc y adonds so puolon mmerar to-
doa leos cleomentos.-

Cuando & un conjunto so le pucden enung
my Sodos sus clementos se le llamas
conjunto finito.

Jo= CORJUNTO FINITO oo agufil al quo o 10 -
pucien coumerar todos sus Elomontos,
Bl Conjunto Tinito Sieme wn
— W0 - prinore €ltimo
elonon Lo,
B - e
§e= 5l conjunto de los Rfgitoas
Do {041s2308s546s7489 }
S — finito.



So= BEseride lo reafn por la cual decimes que
el conjunto de los dfgites oo findito.

Bs finito porque se
puoien enuser:r Sodos
sus olementos,

6= Bsoribe com tus palabras cuando un com=
Junte ev Finito.

Un conjunto es finite
cuando podemos enume-

rar todos sus elementos

Te= Observe ahora los siguientes conjuntos
finitos:
B {voosles de palebwas muEm )
= {m-m-m:‘:‘}
Pa {mmuum}
Gufatos clomentos tiene cads uno de eo=
tos conjuntos T

ey

8s= A loo conjuntos finifos gque solamente
tienen un cloomto lee llanarenos ===

CORJUNTOO UNITANION,~

= = —

9«= Observs el siguiente conjunte
b {m u:—u-}
Tiene columente un

PO e8¢ o¢ un CONJUNTO WNITARIO

BIBLIOTECA CENTRAL
TNVEMASNIA S UE B Cr e P



10~ Conjunto unitaerie os o quel conjunto finide
Jue solanenic tieng

i Rineie S

1l.~ Esoribe con tus paladras lo quo entiendes
por conjunto unitarie.

Conjunto unitario es
aquél que eolamante

tieno un cionontos

12.,= Oboerva ahora los siguientes conjuntos »
v-(-uuumnm-udu}
‘l.{m quml-}
!-{ptol Que MM}
Cufintos elencnios tiens cada conjunte ?

. e

13e= A un conjunto gque no tenga clementos le
llamoremos CORJUNTO V/CIO y lo represen~
mnumd.mm
uhlhluu‘t(}

4= 51 conjmto ¢ B = { buses do une Llanta}
ne tieme ¥ por lo tente
es un conjunto vacié.
Se pusde reprocentar osfs B = §
.*“'.-(}




15+ Al conjunto gue no tiene eolemsntos oo

le llamc conjunto, P Vacfo
¥ 50 zoprecenta com ol afsdele ﬂ
o tomdifn sefs (]

16,= Esoribo con tus palebwes lo gue entien
DES por conjunio vacfd.~

- Conjunto vocfo eo
el que no tWene -

O cnumera® ocompletamentee=

19,~ Observe slgunos eonjuntos fnfind tces
R S ae———
= { eDerenandsilifgdeTeceoo)
Eecuorde que 108 puntos suspensives ¥
ol signo do iufinite ( O ) indicen -
que los eleasatos continflan asf cuce=
sivemente hacia el infinite, sim que
haye un €ltino clemento.-




20~ Entonves o oonjunte de los Hotursles
(¥) 7 e ol conjunto de los Mnteres
(2) ne podence contar todos sue cleney

A S L L T

2l~ Ghserva ¢l conjunte do loo nfscres na=
turcleos impares,
{16350 Tseccesce W}

%0s y por lo tanto son conjuntes. IBF1NITO8
Bocinos que o un conjunto infinite pog
e 80 podence enunerer todos sus

Tleseniove

L.ﬂ

it

28+~ Booribe con %us palaboes shore 1o que o
tiondes por ocunjuoto fafini toe

23e= Ahora reclizaresss slounos ejerciolos
en 100 cusles WS & solocar jJund: @ one
d» conjunto segdn corresponds las palos
bpass PFINITO, WIT IO, VACIO ¢ TWFINITO
oo @ corrvsponiae
l-{m euteros entye l:‘)___
n -(M Baturelcs m}
¢ = { 2080600200000 0}
D-{I-m }

Be {m ie mh}

Conjunto infinito es
squll cuyos elewenios
20 podasos contury ==
souple tanon tee=

e e

Iafi ite



F= vecales de la palabra mange Pinite

G= hombre de 500 afios de edad Vacfe

H= boeas de un honbre Unitario.
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CUADPERNILLO N23

CONJUNTOS IGUALES Y HNQUIVALENTES

e)
b)
e)
a)
e)

Conjuntes iguales

Conjuntos ne iguales

Conjuntos egquivalentes

Conjuntos Neo equivalentes

Representaciones sinbflicas de estes conjuntes.

SAN SALVADOR 15 DE MARZO DE 1974.
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CUSCATANCINGO



{r.c,n.c}

{.‘..’..}
{a.lw;:)}
Podemos decir gue los tres econjuntos tie-

nen los misnos s pore en “lemontos
distinte ovden.
2, Cuando dos o mfs conjuntos tienen exso=-
tanente los mismos clementos, sin importar
el orden, decimos gue estos conjuntos sone
IGUALES,
Se= Observa los siguicnts CONJUNTOS IGUALES
be {45546,7 }
Be {SyTste6 )
= {74605.4}
Egtos tres conjuntes ticnen exactznente
los nismo: Tleuwontos
4o~ Cuande dos o nis conjuntos tienen exacta-
mente los mismos elementos sin importar el
oxden en que esifn, decimos que estos con=
Juntos eson Iguales

[

BIBLIOTECA CENTRAL

NRIVERT' DL, DE B!

A VAT




-

Escribe ahora oon tus palabras lo que en-
Tiendes por conjuntos iguales:

Conjuntos iguales son
aguellos que tienen -
exactanente los mnismos
elenentos.

Com

54 tencmos los cenjumntos
Ge {n,b.c,} vy Hs= {c,b,a}
Para exprosar simbflicamente gue son igna-
les lo hacemos asfy
G= H
que se lee: "El conjunto G es igual al
H" o simplenente "C es igual a A"

1-"

4 tememon los conjuntos

w0, Q) e 0]
para expresar simbflicamente que son
iguales lo hacemos asfs

que se lee: "El econjunto M es igual al
conjunte N" o simplemente”

M es ipual a N




8.~ §i tememos un conjunto S -{r.n.t}
eacribe los elementos del econjunto
Te { . ». } para que podanos Tm 2y0,%
escribir simbolicamente que:

S= T oque T =5

9.~ Si tonenos un conjunto escwito dos ve-
ces aaf:
a={ 0,2,4 } ya-{o,z.4}
podenos decir que un conjunie es igual
2 ¢l mlswo y escwibizlo siabolisamente
asfs A & A = A

10.~ La expresién simbolica B= B signifieca
aue el conjunio B es igual a ef miemo,.
Esoribe la oxpresidn simbolica quo cu=-
prosa que ¢l conjunto ¢ o8 igual a ai-
miono.

1ll.= la expresifn simbflica D= D significa ques

El eonjunto D en
igual o si mismo,.




Son iguales los conjuntos A y B Yo
Cuando dos conjumntos no son igucles lo

representance simb8liccuente caf:

A £ B

13+= Dados los conjuntos:
nr(A,—Hj}
Diremos que estos conjunies no son, Iguales
porque basta con gque haye un elemento difg
rente pare que dos conjuntos no sean igua~
les, Emcribe simbSlicamente que los conjup
ton M y N no ebn igualea.

X =B
1l4.=- intonces diremos gue para gue dos eonjuntos
nosean iguales baste gue tengan ua elen a-
$o 3 Diferente

15.~ Bscribe ahora que basta pare gue dos con=-
Juntos no sean igusles,

Seste con que tengan
un elerento diferente.




16.= (ue obsexvas de comfn en los siguontes
conjuntos?
Ae { 1,2.3}
3a {a.,.h,a}
Claro, tienen en womdn el ienex
elementos cade uuc,

17+~ Cuando dos o nfs conjunios tengan exacia=
mente ¢l wismo lumero de elemenies, dire-
mos que son CONJUNTOS EQUIVALENTES,

18.- Los conjuntos M {Aq_ g} v

"{A —+ O} son eguivalentes por gue
tienen exsctamente el nissc

de elementes.

19.,~ Son eguivalentes los siguientes sonjun~
tos?

l'-{ta} 7 Be {-.-}

Por gué?

8i
porgne tionem exaota-
nente ol mieno nédme-

ro do elementod.




20+~ Hporibe con s palabras lo quo en~
tiendes por conjuntos equivalentes.

Conjuntos equivalentes
son los que lieanen exac-
tzmente ¢l aismo némero
de eleucutod.

21l.~ Para vepreemtar simbflicosents que dos cop
Juntos son eguivalentes, lo haremos anf:
A= B
Gue @0 levs” el conjunio A es egquivalemte
al eexnjunto 5" o simpleomente que "A es egqui
valente & B".

22.= Paro representar simbSlicamente que dos
conjuntos 50 S0I BQUIVALIETLS lo harewos

asf:
=

que se lee:"el conjunto A no es equivalente
al conjunto B" o sismplemente gue:

“A no es eguivelente

—

23+~ IEntonoces para indicar que R es equivalente
a 5, lo haremos asf:

Para indicar que I no es equivalente a S,
1o haremos asf:

i




24.~ §i tenemos los conjuntos:
Am {5.6.9} ¥y B { xml}
podemos emeribir que A B ¥ o4
Por qué raslf?

Por gque tionen exac-

tanente el nismo nd-

moro de elomentos.

25+~ 81 tenomos los siguientes conjuntos:
- { n,b,e} , BHe {2.4} ¥ Pa {a,o.b}

escribe olsfubole — o £

seg@n corresponda.

M B N R n=Eu E—%X
N P P 3 =P P—N
n P M H n==p =

264~ 51 tenemos los siguicntes conjuntos;

A{D AO} , Ba {6.8,]/: C= (r.-.t}

esoridbe el sfabolo =— o ?—a_é_

segin corresponda

A c A B A=2¢ Ag_&n
B A B c i=k 4 n#c

¢ A ¢ » =1 c%n
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CUADERNILLO N® 4

CONJUNTO UNIVERSAL SUBCONJUNTOS

a) Conjunte Universal

) Inclusién

¢) Subeconjunte Prepioe

d) Subconjuntes imprepies

@) Cenjunto Potencia

£) Reprecentaciones simbflicas de estos conjuntes.

SAN BALVADOR 18 DE MARZO DE 1974.
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le= Llamaremos Conjunte Universal de Trae-
bajo a todo conjunte gue nos sirva de
base para formar otros conjuntos, que
llamaremos subconjuntos.
El Conjunto Universal lo representarg
mos por el sfmbolos u
Do= Teniendo ocomo Universal el eonjunte -
de los Bigitoe.
D= ( } 0 1,2,3540546574849
podemos formar con sus elementos otros
conjuntes, que llamaremos SUBCONJUNTOS
del conjunto D.
Ejenple,.
s {0,2) , 3e{2,3,45,6)
6= {2143,6475849)
Entonces A3, y ¢ sen Subeonjuntos
del conjunto D,
Je= 84 tenomos el siguiente conjunto uni-
versal de trabajot
U= {n.b.e.l.c}
podemos formar con sus elementos otros
eonjuntos que llamaromos Subeonjuntos

del Conjunto U

Ejemplos Pe {o.e.c} 6= {aybyd} Be (a0.¢)

Entonces FyG y H son suboconjuntos del
conjunto,




umam—us—{..l.»}
podencs formar con sus elementes otros
conjuntos gque llamaremos

Bjemplos M= {.0} » l{.}
Be (o) o 8e {08} % {00}
o) 2 {tun)

Subconjuntes,.

Subconjuntos
Conjunto A,

,l.

Decinos que un conjunto M es subconjun-
to de Ay cuando K estf foxrmade por ele-

nentos gque pertenscen al conjunte A,

Diremos que un conjunte N eo subconjun-
to de Ay cuando N estf formade por____
al conjunte A,

Elementos que perte-

To=

Diremos ahora que un conjunto R s sub=-
conjunte do A cuando ol conjumto R _____

estd formado por ele=
mentos que pertenecen
al conjunte A,

84 tenemos ol conjunto Ee {7...-!} di-
remos que el conjunto vacfo(f) es subde
eonjunto del eonjunto K.

Z2ebes rpecordar sienpre gue el conjunte
Yeold es subconjunto de todo conjunto.




9s= 51 tencmos el conjunte Le {..o.-} Po-
demos decir que el conjunto vacfo es
subconjunto de L 7 s
Por qué rozén ?
Porgue ¢l conjunte vacfo es Bubconjunto
—t tode conjunto.
10.- Gi tenemos el conjunto h{AD}
Podemos decir gue el conjunto vacfo -
o8 subconjunto de P 7 of
Por qué 7 Porque el eonjunte
vacfo os subocenjunto
de todo conjunto
1.~ 54 tenomos ol conjunte Ke { 7,8,9)
¥ ol conjunto As { 1.0,9] diresos -
que A es subconjunto de K porque A eg
t£ formado por los elementos gque portenscen a
K.
Debes recordar gque todo conjunto es -
subgonjunto INFROPIO de sof misme.
12, 51 tenemos el conjunto Le{ 84040
¥ un conjunto Ve {n.o.o} podenos deo=
oir que el conjunto V es subconjunte,

IMPROPIO de L.
¥V ez subconjunto impropio de L, porgue
estf formado exactamente con los mismos

elementos de L,




15.= B84 tenomos el conjunto P=s
¥y un conjunto I{A,D} N{A-‘f}m
que T es subeconjunto

de P y T oo subconjunte impreopio de
P, porque estf formado exactamente -

de »/

los niomos elementos

14.= Ahora si tenenos el conjunte h{n.l,o}
podemos decir gues

Bl subconjunto de A -{o.l} en

PROPIO de P, porque en P hay al

menos un elemento que no estf em A.

Subconjunto

15«= Dado el conjunto G= ( x.!.'b} direnos

que el conjunto Be {x} es subconjunto
de G, porque on G hay -
al menos un elemento gque en
B,

no eatf en.

16, BEntonces un conjunto A es subconjunte
propio de B, cuando en B existe al me=
nos

en A,

un elemento que

no estf,

17s= Dado el conjunte u = ( a.o.l.o.t}

Diremos ques
Fl conjunto A= {ht;l} es subconjun-
%0, se U




El conjunto B8 § s Subconjunto

PROPIO do U

El conjunto Ce {n.o.l.o.u} es sub-

conjunto de U impropie.
18, Observa sste 6fnbeloCT significa "

es un subconjunto” 5i Pe= {n.b.o b 4

e {n.a;}

Entonces QT P ¥y oe loe Q oo un -

subconjunte de P.

s pe {a0) ¥ 2e{b], ontonces

. a TP

19.~ Observe sste conjunte A = {B)

Los subconjuntos de oste conjunto som

{i} y# . El Conjunto vacfo es sub

econjunteo de tode Conjunto.

Q0=

b= {l.‘}

Bste conjunto tiene dos clementos y =
de ¢l se obtienen los 4 subsonjuntos
siguientes:

(30 By o o)
Los subeonjuntos del conjunto Me{o,d}

om {ofy {af 4 v {u )

21 "

5 {7)
Este o8 un conjunto unitarie. De el
#¢ pueden obtener los dos subcenjune

)

ton siguientess P 1(

WV A DO |




224= { s}u un subeconjunto de {s.i} pues=
o quo "a" es un elemento de a,b
{b}u un suboonjunto de {n.‘b} puocs=
to qua'l;partcnooe a { a,b} »
{ ;.t} tambien es un subeonjunte
de {a.t} Yz que "a" ¥y "b" son -
elonmentos de {a,b}l asf tembien es un
suboonjunto de {o..'b.}
Los subconjuntos de {x.y} son los ai
guientess

(=} o (g0 (=) o 9

Los subconjuntos de { l,ll} son §§

{} i {nfr w{ , !

250~ los subconjuntos de {yes] sems

{7} 1 {s} s {3} »

24 {Zs ET}.T subeonjuntos "'{A ,[’i} ""{ A}

25.= Bl conjunto A= (1,2} tiene_____sud
conjuntos,

26,= Los subconjuntos u{*} son) § ¥

suboonjug

27+= Bl conjunte { l]uno
LoBe




Loo cubconjuntos de Be {4.6.0} sons

Y0 (60} 1 (0] 1 (6}
{98} N W - ]

{4s600)

2’.-

Los ocho suboonjuntos de Me {:.y.l]
sons (=) 5 {7} s {s} 3 (=¥} s (s}
(=) 5 {moves] ¥ .

El conjunto {p.g.:l} tiene
Mﬂﬂ“.o

El conjunto {’.r} tiens______ suboon=
Juntos.

Fle=

El conjunto {;}uuq___muum.

35em

Una forma rfpida para saber cufntos =

subconjuntos tiene un conjuntoj se mul
tiplica el 2 tantas veces como clomen=
tos tiene el conjunteo.

El conjunto { ayb} tiene dos elementos,
entonces para oncontrar el total de -

subconjuntos se multiplica 2 x 2«4.

e~

3 | om.iuto{ n} tiene un elenento de
€1 se pueden obtemer dos

0 sea 1lx 2«2

3G =

Del comjunto {m\g de dos elementos se
pucden obtener 2 x 2 =» 4 .

. Saboonjuntos.



—e= Dol conjunte {_x,r.n} de tres eclementos
soobtionen 2 x 2 x 2 = subgon=

e

J“ﬂm."

57~ BEl conjunte {x,;.l.a} tiene 4 eclenentos
Por lo tanto tiene ¢+ Zx 2 x 2 x 2 »

suboconjun tos .-

58.,~ En forma gréfica podemos representar
los subconjuntos asfs

5 ©

« El conjunto A es subeonjunte
= Bl conjunto F es suboconjunto

“d

do ¥

e A

39.= Reproscnta en U ={4s5s6,74849
en forma gréfica los subconjuntes
propioss
se {85} 0 3o {627} ¥ 0= {0,9]




40,=

Simbflicamente para indicar que un
conjunto es subconjunto FROPIO de
otro usaremos el afwbolos

que se lees " es subconjunto propie
de" o tambien "estf incluido en"
El sfmbole ¢ se lees

"no es subconjunte propiec de"

o tambien "no estd incluido en"

4le=

Si escribimos A B, esta expresién
se lee:r " A es subeonjunto propie de
B" o "A eotd on B,

incluido.

§2.,« B4 eseribimos Y—V eostf expresién
se lees
" Y oo deo B" subconjunto propio
o"Y en B estf incluide
P —
43~ La exprosin AcE B, so lees
" A no es do " subconjunto propio
o" A no o " esta ineluido
44.~ Sinbflicamente para indicar que un ocone
Junto es subconjunte INPROPIO de otreo ,
usarenos el sfmbolos
-
que se leet"es subconjunte impropie de
"o tambiens "esta incluide y es igual a"
B mﬂhgz se lees
“no es Ampropio de * ‘Subconjunte
o ®no estd nl es igual a” inelufde




"0"

B4 escribimes A B estd expresifn
simbélica se lee asfs
®* A es subconjunte de "

0" A ostf incluido y a "

es igual.

S

84 eseribimes P G esta expresién
sinbflica se lee aafs
" F e do G

0" F ootd b/ at

subconjunto impropio
incluido y es igual

4T+~ La expresién AQZ B, so lee
" Ano oo de B subgconjunto improplo
o" A no ni abd" oot ineluido ni es
igual,
48.,« Dados u -{l..b.l.l} 'h{ s.i}
os cdoxto que A(__ | 7 sf
oo cierto que AC_ | ¥ no
£ aw Baduu- (l"’."} ¥V Be {M‘.:}
es clerto que IQZ:M'I' of
B no estf incluido enl| porque el -
elemente "X" no ostf en|
”I. M“u = {"b'..‘} ¥y 0-(.,‘.0.‘}
es olexrto que 0(C_ U ? oL

Porque ¢ estf formado exactamente por

los miomos elementos qﬂu

WU E RS

™ DE E)

RIBLIOTECA CEMTRAL

TR Ralsl |




5= Dadoslle {a.,b.e.d} ¥ De {..b...-}
oo clorto que DCI? o
es elerto gue D% llo
es olerto que ﬂtl]‘l st
D no estg’ incluide enll porque el
elemento M mo estd em ]

$2.~ Dados U { a,b.c.l} y b=
es oderto que $C | 7 sL
es clerto quﬁu . Ho
es eciexto que ';u 2 Ho




AREA B0 )

CUADERNILLO N*§

a) Conjuntos Disjuntos.

b) Conjuntos No Disjuntos.

o) Cenjunto Unién.
d) Reprecentacioncs gréifices do Unifn de Conjuntes.

SAN SALVADOR 19 DE MARED BB 1974«

CUCATANCINGO



Vo= UNION DE CONJUNTOS

1:"

Efectuarencs ahora una operacifn entre -
conjuntos, tal que dados dos conjuntos -
ebtendremcs un tercere formade por los -
elementos que estin en uno o gue estdn -

en el otre de los conjunies,

Jem

Dadoa los conjuntos A= {!.)}r l-g.szu
ebtiene el conjuante 8.).4.3} formado =

por los gue © estén en A

o estfn en B,

elementas

Badeos los conjuntos M= {u.b}y = &.l}
se obtiene el corfnte { . » ’ ;}

formade por los elementon gue o estén en

¢ estén en

aghye,d

bo=

84 tenemos los CONJUNTOS BISJUNTOS, es
doeir gu: no tionen glementos comunegs

Ve @} 1@} 7 Ve &J}

podemo: obtener un tercer conjunte for-

mado por lo= elementos gue

[ ——

o eatfs an W o eutén

en V.

Bod




Be {1350} ¥ b« {254} posance
esoribdr an teresr cenjunto formendo
por los slameutos guo

o ostén oo K o oot

——" - afs " ke

————— T e e T e e e
Go= 535 shore tanenos los econjunioe Ne -

BLiJUnTote oo decir gus iisnen sie-

29308 _CONUNonl

?o {emst] 7 0 (iso0m)

Podomoe eucrildy um Grosr com,unto sals

{ VN V— * 4} (M}

on donde basts con que ouda clemesie

oo accrifa ena vas pars gue e2if Lien

scliaddo,
Te= Buion los conjuntos BO 5i JUNiGSge .

€0 ecip gee ‘donom . MH

s a———

l-{ l-o\M} g e {-.‘}

podonos eeBZAME un Lircor conjunte
ﬂl{..b..} formedo por ion sle=
smtcs g oeiaen
ocotinen _______ o ectln en anbos
con i tode

————-———-—-————-——-—————d——-——-——-——-——



@~ Dados loo conjuntos N0 LI JUNTOS, e Jooky
nue tdonem,
o () 7o (6]
podonos Tozmar un Sercer conjunto osfs

P PE—— { Bateb8 }
formcdo por los clenentos que © ootfn ea 8
o ostdn en T o ¢otfn en ambog conjusn .09
—— _-m

9= Recuenda jue pars jue ua comjunio estd bien
dofinidoy bBasta con [ue cada clemento ape=
vesea csovite e an:. cola veSe

0= A Lo eperncifn sodlante 1o oufll dadoo dow -
conjuntos formancs un Sewoem,_
e tene los olmentos que cotfn on ol otee
o sotfn en suboo conjuntos lo llasarencs «

w
oo Junto

1l=, Ls unidn ‘o conjuntes so reprecenia con el
sfudole | |
me oo loe £ wnifa *
Jemales
AUI %0 200 " A uwnifn ® "

12, WHION 00 CONJUNTOS entonoes os la operscifn
mediante da'ge doe conjuntos cblendronos um

Le70089 quo tieno loe clemanios we _____ eutfn en uwno o eotdn
on ol otsw o cotfa en

anbos conjuntos




3Je= Bsoxibe con tue palabmes lo que entiendies
por UNIUE o COBJUNTUG

|
|

W
LMo~ io cpomecidn wnile 40 conjunton se Depmee

-hmdmu que se lees
Ejeoplos
’U @ oo loos e e

Be la oporncids me dane
% ia cusl dodos 08 ~=
eonjunt0d obtonencs un
Sorcor eonjunte fommade
con los elenectos Ue o
estfn oo who ¢ ootfa
oteo o st en ambdos -
DOBJU 0Ge™

7 wnifa ¢

w

15+ Bucribe Junto o ocdia exprecifia elabliice,
ls forma on gue se lews

IUI 3¢ leos 7
IUI se leer »
IUI' ve lees .

"N woidn B
"R wile ™
¥ wnifla W™

36s= A condumte que sesulta do ofcotuar Io =
opor-ocifn Unifin de Conjuntos lo llamarenoe
CORJUT0 URION,
I Jeupler
Budos los conjumtos oo 48J utess
sef{as) v [su)
el comjunto unifn cemfs

aUB e {234]



17+~ Conjunto Unidn ontonces, 0o ol v njunte
que resulte do ofeoturar la opemscifn__

sntre 400 ¢ nis oonjuntos
Ljeaplos

nm.uﬁnl-{u}tl-[lﬁ}

NUL S

2= Bl conjunts que vesulta do efectuay I o=
wifa cntie los conjuntos 2o dlajuntes e=

;.{A,O.D} 'h(A.OD}

oss 3P = {-—-a—-nu—--—.n.—_-]

(An0.8o)

e e

19+= ¥l conjunto unfom 4 un conjunto consigo
visne, oo ¢l migno cunjunto,
Byomples
D-i0as l{‘.’} ¥ A= {."}
AUI-{———-A—-———}
posque pore jue um comjunte o:if Mdem de-
fiatdo basSe que cada clementy aparence =
ceodte

p— -

- ——— e

{049}

20,~ B} vosultado do uniy un conjunts conelgo «
-
wooe w{d. ¢} sue{s #]
sUs J

i

el nies> eonjunte

(4 2]

[ BIBLIOTECA CENTRAL
DE L =

! PhIVEWiar, [ TR vannm



fie= I posultade deo unie un conjunto A cop
ol cmiumee e, 8 el ulemo conjunto

s e () wa)
IR .

28, N} pesultads de undr un conjunts J con
ol conjunto wnedfy oo

f:l:{g%.ﬁ} veap
I =« .{ . ..}

el migmo comjunto Je

23> Booribirow0s entonoes (Ues
AUA = &
sUF = a
23 e

IU“ .

24w~ la Undfa d4¢ conjunics juede representarse
usands Mfnece cerrcdas en lo sisuiente fgp
mae 54 loe conjuotos son 30 DIJUUTOD, asfe
mm B
AUB
eslocendo loo cleaantos comrmas 3a 23 %8
confie 22 2 oiwtys 7 rranio & 35 =i

Cicserifn los dos conjuntos.




25+~ 54 loo comjuntos eom DIJUNTO , se presentan
ls wifa asfs

B
AVD

cecriblendo los conjuntos copariicsg pero =|p
Jaioe an diveceidn 1z uismae

- 5

26e= Ropresentar gefficenente io unifn de Ae
IR ERNS 73 {456 )
Goando 1fness corradas,e

Avj
conjuntos en la sieoma dive- @@

27+ Reprosenta gefficwnente la unife do
o [ave] rm {ea])
usondo 1lfneas corradag,
Coo"
Mh-drnugnjnhnh“ N
diroocilne- @9@

M

20~ Ropresentar grificinente la unifn de
se {1,203 ] v oo {43)] A e
Reys leo doe conjuntoe en la misms AVS |
dirvccilne-

oy




NATEMAT A S S EXTO GRADO

AREA W]

CUADERNILLO N26

INTERSECCION DE CONJUNTOS.

a) Conjunte Imterseccién.

b) Ropresentaciones grfficas de Interseccién de Conjuntos.

SAN SALVADOR 20 DE MARZO DE 1974.

BSCUELA LA PAZ

CUSCATANCINGO



Vi= INTERCECCION — DE _ CONJ UNTOS .

Ahora efectuaremos otra operacifm en-
tre conjuntos, pero ahora dados dos =~
conjuntos obtendremos um tereer conjun
to formado por los elementes que estfn
en uno " Y" estén en el otro de los -

conjuntos.

Dados los conjuntos A = [ 5,1,!3 vy B
{ 5.0,9} se obtiene ¢l conjunto { 5.0}

formado por los Jue es-

tfn en A y cotén en D al misumo tiempe.

elementos,

Je~

Dados los conjunios D = { n.h.e} yE=
{o.d,c} se obtieme el conjunto { o} -
formado por los clementos que estfn -~

en ¥y outfn en

al mismo tieupo .

fo=

81 tenemos los conjuntos
2 -[0.00) ¥ =AO0)

podemos obtemer un terce: conjunte fop

made por los elementos que estén em

y ostfa en

-

misnoe tiempo, asfs

(s }

"YANOR"
0)



Sem=

Si teonemes los conjuntoss

V= {a,b,o,t} y VU= {a,e,o,t}
podenmos obtener el conjunto

{ove ]

formade por los elementos gue

eotfn en V y estén

en V 2l miome tiampo.

Gom Si tenemos los conjuntos:
0 Oy
ek o) re- (R
podemos obtener el conjunte
(s |
formado por los elementos que ese
tfn en L y cotén on 8
al mismo tt-p-
To= Dodes los conjuntos o
X= { l..."} Yy Tm {!'t-.‘}
podemos cbtener el conjunto
{ r.* }
formado por los olomentos cue es=
tdnen X yostinen ¥
al mismo tieape.
Bem ia operacifn mediante la cual dados

doz conjuntes ebtenmemer um tercer

formade por los elementos

que ostfn en une y en otro conjunto -
ol mismo tiempe le llamaromoss
INTERSHCCION DE CONJUNTOS

*;Z L A

- i |



Do

La Interseceién de conjuntos co ropro-
gonta con o) sfnmbolos
gue se lee:t ™ inteorsecciéa "

Ejemplos
Am B se lees " A intereeceién B "

1’0-

Entonces INTER ECCIOH DE CONJUNTOS, em
la operaciém mediante la cual dados dos
conjuntos obtepdreves un torcere, Tor=
made por los elementos que ostén en ano

ectén en el otro de los com-

Junteos al mismo tiempo.

11 _

Eseéxibe con tus palabras lo que entien-

des por INT'RSECCION DE CONJUNTOS,

Ee lo eporecién me-
diante la cual dados
dos conjuntos,ohtene-~
mes un tercers formade
por loa elementos gque
estén en uno y en el -
otro de los conjuntos

al misme tiemps.

La operacidm iaterseccila de conjuntes
se representa com el lﬁ.holoﬂ que ®e
lees © "o

Ejeuples

D ﬂ E oo lees ™ -

intersecoifn

"D intorseceidn B »



15, BEsovibe junto a cada expresifn simbp
1ica, la forma en gue se lees
Hﬂl se loes * = “ M interseccifn N "
lﬂ! se lases " . “ R interseccién T *
wﬂv se loe: * . " ¥ interseceiln V *
14, Al conjunieo gue resulta de efectuar
la operecifa de Laterseccida de Con-
Juntes le llamaremcs CONJUNTO INTER-
nocol fne=-
Ejeaplos
Dados los conjuntos A = { v,v,x}
78= [‘U.!..J'} el conjunto initerse -
coifa suxds
A ﬂ 3 {wx }
15~ Enfonces conjunte interseccifn es el
conjunte gue vesulta de efootuar lp -
operacifn_ entre dos o intorccocién
afs conjuntos.
Ejomplos
El conjunte Interseccién de
€= {n,-,.l} yl-{t.-.n}
es ¢ De { } {1)
16, El conjunto que resulta de efectusr la

interseceifn entre los conjuntos,
Bow {359,0) ¥ 8= {2,5,4,9)

ulﬂl- { " }

J




17«= Bl conjunto interseccifn de un conjun

to consigo misme, os ¢l mismo conjun-

to.

Ejenplos

Dadoe h{A,‘DB ¥ ;{A, CD}

A ﬂ A = { " } {A Q}
18,= El resultado de efectmar la interseccion

de un conjunto consigo mismo, os_______

. ol mismo conjunto

Ejemplos

hdul-[«-.)()} rl-{#,XE

() na { - ) { * %)
19.= El recultade de efectuar la interseceién

de doz conjuntos disjuntes, es decir que

no tienen elementos comunes, os ¢l conjun

veofo.

Ljenplos

Dados K = {abp0] ¥ im {fagsh)

fNan() = #
20,= El resultado de efectuar la interseceifn

de dos conjuntes disjuntosy; es decir que

es el conjunto vacfo.
Ejemplos
Dados T = 1,2} 7V = {5,6}

[
!ﬂv.{}.

no tienen elementos oo~



2lee-

El resultado de efectuar la intovsecoién
do dos conjuntos disjuntos es el conjun~
to

22 4=

El resultodo de efectuar la intersecoién
do un conjunte A con el conjunto vacfo -
ee el conjunto vadfo .

Ejeaplos:

Dados A= {1.2.3} y3= §

lﬂl [}

El resultade de efectuar la interseceién
de un « onjunto B con el conjunto vacfe ,
oo

Ljeaplos

Dados B {x,y,s} yC= ¢

B c

el conjunto vacfo

Eseribirencs entonces cues

.I.ﬂl = A
aﬂl.
3[1s -
3¢ =
e(le =
e[lg -

e

- 0O e w




25.,= la intersececién de conjuntos puede rTe=
presentarse usande lfneas cerradas em
la siguiente formas
84 los conjuntos NO DISJUNTOS, asfs

sona confin de los conjumios y rayendo

los conjuntos de direcciones distinias
Notas La Interseceifm es la soma cuadriculada.

26 4= 8i los conjuntos son DISJUNTOD la ine

rayados en distints direceién
Hotas la interseccifn de conjuntes disjuntos
oo ‘acfa.

27.= Ropresentar gréficamente la intersecoiéa
de A - { 2..3.4} ¥ b= {3.5'!}
usando lfneas cerradas

A

Bay: loz conjuntes en dictinta direceifn, la

interseceifn sorf la sona cuadriculada, r 3



Reprecsonta grflficansnte la interse=
coifn de s

W {myes) yUe {conen)
usando lfneas oerradas

M \

MON

Reye los dos conjuntos en distinta die

receifn, la sona cuasdriculads serf la

interoecceifn

2 o=

Reprecenta grificomente la interseceién
de don conjuntos Afajuntoas

A= {1.2.3} ¥ B= {4.5]

usando lfmesns cerredas,

Ol

liaya los dow cnn,;unm en distina di=~
reccifn, Cusndo los conjuntos dom dig

Jantos, la interseccién es

30e=

Reprecenta grilicamente la interseceidn
de los conjuntos disjuntes,

e {.,.a} ¥ Ne {x,;} usande 1fness

O

Raya los dos eon;mm en diotinta di-
zecoifn, Cusndo los conjunioe son die-

Juntos, la interscecién es

vacfs



31l= Lepresenta gr&ficamente la ianterceccién

do {20ty 0} 7 Gelmard]
usando lfneas cerradas,

J2+~ Represente grificasents la intorsecceidn

des 4

x.{A.,‘WL,Z} rh(o'hﬁ}

usando lfneas cerradas,
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COMPLEMENTO DE UN CONJUNTO

a) Simbologfa del complemente,

b) Representaciones gréficas de complemente de un cenjunto.

SAN SALVADOR 21 DE MARZO DE 1974.
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VIl.- GONpLomIo S U8 CUNIUNTO,

l,=

Recordemos gue el conjunto Universal
de Trabajo o3 el conjunto que sirve
de base pers la formeeifn de subcon-
juntes y que se repreventa asfs u

L

Bados 1os conjuntes 1| ={ 2.354s5 |
71-{2,3] » dirence que A es sube
conjunto de U &

Podomos shora obtener un tercer conjun
to formado por los clomentos de u que
no estan en A.

1 tocer conjunts sexfas ( 4,5}

Jo=

81 teonemos el aoajntou - {a.l.i.o,l}
¥ su subconjunto B = {n.i} » poiemos
obtener un tercer conjunto form-de poy
los olementos de || que NO estén en

Be BEl tercer conjunto serfas {

— ] _"

[}

54 tenemos el conjunte Ul = {1,4..5,.} ¥
su subconjunto B= { 24 ) podemos obtemer
un tercer conjunte formados por los elg
lnhl“u que, estfn en B,
El tercer mjmuloﬂal{ = S

e




Je=

Y 2.9

5.;{“ tf denon obtansr el conjug
{%}

que 0stf formado por los eclementos de

’u Jue

no eotfn en D

Dados los mmmu-{(()o )A,D,}
yh{D,A}mnmam
(.

gue estf formado pox

los elementos de

que no entdn en G.

To=

Dados los conjuntos u £ { x.:,s.n} y

Aw {a} ¢ llamaremos COMPLENENTO DE A,

al conjunte formade por los elementos de

U.qumes‘l‘lﬂl.

Complemento de A = { . o)

(v

Gom !

Dados los conjuntos
U= {4.4.-.‘} yH: {l.-}
llamaremcs COMPLEMENTO DE H, al conjup

to formado por los elementos de

U

’—"'--\
-
o557

Complomcnio de He

que no eotfn on N

(4}

COMPLENENTO DE UN CONJUNTO, entonces, e

el conjunto formade por los elementos del
Conjunte Universal de Trabaje que no estén
en ese conjunte,




10,=

El complemento de A, serf el conjunie
formado pox

estfn en A,

los clementos del cog
junto universal de ==
trolojoe=

ibe con tus palabras lo que entien

des por Complemento del conjunto B.___

Es ol conjunto formado
por los elementos del
conjunto Universal de
tabaje que mno esifn en
D,

12,=

El complemento de uwn conjunto A, lo re-
eecentense sfuhflicsments pov wma mugl
ta colocada a la derecha de la letra del
conjunte en la parte superiow, asf:

o pl
que se lees"Complemento del Conjunte A",
o simplemente “Complemento de "A".

15.=

Coloquemos junto o cada expresidm
bSlica lo forma on que se lees B e -

lee " Complemento de B "

BR" se lde " :
H" a0 loes © >
L" se leos " J

" Complomento de R“

" Gomplomento de WM
* Genplencate 4o & ©

= ——

[ ”r.;.pn.; MTECA CFNTRAq
L]

R =
s 4Ty




l4e= Dados los conjuntes

u - { u.o..t.c.l} ¥ B= {..1.-}

El complemento do B serfs

it {n,t}
15«= Dados los eonjuntos

U = {-.h.--.iul} 7 B= {aac}

El complemento de R serds

2" - { " . } {‘h.o,l}
16,= Ahora observa detenidamente los conjun

tos siguientess

u -{ k.l.l} ¥ U= {w}

el complemento de M serf un conjup

t0e= vacfo

Entonces M= §
17¢= Dados los conjuntes

U = {A)O)D} v L -{A, O,D}

El complemento de L serf un conjunto -

vacfeo.

Entonces L" = g
18,= Podemos decir entonces gue el compleaento

del conjunto U es el conjunte . ———

SimbSlicsmente lo escribimos asfs U.:- ¢




,.’f‘“

Recuerdg que el complemento del cone
Juh-u-u

-

SizbSlicanente lo eccribimes asis

el conjunte vacfo

20 4=

Ahora dados los conjuntos
u-{‘.v,w} yl-[}
el complemento de N sexfn los eleman=
toz de | que no estfn em
sy —
Compara N" con el conjunte

2le=

Iados los conjunteos

U-{Q,O} yVa=p

El complememento de V sexds

o A

El conjunteo V" con el conjumto LL

Diremos que el complemento del conjun
to vacfo es ¢l conjunto Universal de
Trabajo.

S8imbSlicamente lo expresamoss

g = U

”o"

Eantonces el ccmplemento del conjumnto
vacfo es

Simbflicanente lo expresamos asfs

el conjunte Univer
sal de trabajo

g - U



24.,~ Fl complemento de um conjunto lo pedp
mos reprecentar grificamente nsando =
1fneas cerradas, aafs
U o 777
/b‘/V// / / ///
’;‘ / // :' /
[
la parte raynda ec el complements del
Bmmt‘ Le
25 = Dn-lolu -{2.3,'&} y = { J}r.prﬂug
tomos grificomente F "
u
(: ) . // /
4 5 4@5/ / /é//
Raya en una sola direcoién ol conjun~
to P ",
26.= Dados los conjuntos

u

W= { °a294tsﬂ'} y = {°i4 }
representa grificomente ol conjunte T,

O

Raya en una sola direceidm el conjunte

L Sl

l ‘///




27+~ Deodos los eonjuntos

u .{A,D,O\Q} ;l-{O,A} u

////C/ //
reprecenta grificamente el conjunte B%, %[E//////

[ BIBLIOTECA CENTRAL

: IIFHV!H‘II*AH o a1 ]
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POR ORDENADO Y PFPRODUCTO CARTESIANO

a) Definicién de par ordenado y Preducto Cartesiane.

b) Ejercicios de Producte Cartesiane,
¢) Representaciones grfficas de Producte Cartesianc.

SAN SALVADOR 29 DE MARZO DE 1974.

BSCUELA LA PAZ

CUSCATANCINGO



I.-

( Seceién Introductoria).

El par ordenado conste de dos elementos
(asd) Bl par (a,b) tieme dos elementos,
Bl primer elemento es "a" y ¢l segundo
eleaento es"d",

Bl par (a,d) obedece o un ordem.

"a" oe llama primera componente, "b"
80 llama segunda.

,o"’

Grecer y nacer no serfa un par ordena-
do. Bl par ordenado serfa nacer y ____

e

Cuando tenemos un par en el que inte=
rese ol oxden de los elementos le lig

manos par O

orienado,.

Se=

Los pares ordonados se¢ representan em
estd forma (a,b) “a" ectf colocada em
primor lugar, y 50 llama primera com=
ponente; 2 B* ¢otf en segundo lugsr y
se llama secunda,

componente,

Bste conjunte {:g}un indica que -
primero o8 "x" y despfes_______




To=

Un par ordenado se puede representar
sinbSliconente ssfs (a,b)

El primer elemento del par es (a) ,
el segundo olemento del par es_____ .

El primer clemento del par "X" se 1llg
aa primera componente. El segundo elg
nento se llama segunda

Jom

El par (a,b) mo es igual al par (b,a)
(T.T)
(bsa) ¥ no es igual povque
ne tionen ol mismo ordenm de los

olgnentos,

Observa estos pares,

Infs ILila Nena

§ 113

Juan tiene que acompafiar a Infe,lila,

¥ Nena,

d 548

Juan ¢ Inés Juan y Lilae Juan y__

n.—

Con a y egmyn formaremos los siguieg
tes paves ( ase), (aym)y(ae s




12, Obsaryva a Jusn y Pedre,.

Pedrp ILila

1e= A= { Juan, Pouo} I-{Onrm,m.uh}

AxBe (Jm.QInM). (J’m.M). (J’m.hlll)

(Pedro,Carmen),(Peiro,ana),( ’

)

(Pedro Lila, \

14, Conjunto A= {l.l} Cenjunto I-{’.q.r}
51 congunto A x Be{(myp)s(mpa)ityz), |
(ﬂlp).(ﬂﬂ)o(lorh"}

Bl conjunte A multiplicade por el

conjunto




15 "

(9.9~
“()(%8 (3)

Se han formado cuatre pares. El conjug
$oPor esos ocuntro pares ordenados »e
1lama Producto Cartesiane. La operfeidn

de formar los cuatro pares se llama o=

Producte Cartesiane
16,= BEl Producto Cartesiane de dos conjuntes
dados A y B lo indicanocs afis AxB Aef -
AxB indica el producte Cartesiano de dos
cm“ﬁ“' .

17 54 h{%} ”-{@ﬁ} 5
TR
0.~ 64 = {a} = { mm]
Cx_____ = { (u-).(-.-)} »
9.« A= (o}  3afa,n)
Ax3e{(aem) (ag0)y (o)
(ban) | (Bym)




T { 1.:} l-{ ub.c}
Nx¥ { (1p2)s (240)9(2se)p(20a)0( s
Yo b )}

(2,b), (240)i

Am { a,l} l-{n.n}

A b= { (asmde(asn)o(ben)s(ven) }

X -{ l} l’-{l.b} De estos conjuntes
obtonenos los siguientes pares ordenados
X x Ye { (l.l).(n.b).} Se¢ formam -

entoneces 2 pares

ordonados .-

’, [l

Me { ..1-} l-{l.a.!}
Hx e { (asd)e(ea2)s(as3)a(bs1)s(By2)
(by3) |

El nésero de pores ordenadés eos

He {;,t} { n.n,l.x

N x 8o [ (agm)y(a,m)s(ayn),(ax), —
(‘l.)!“.‘) (‘o')i(“i‘l'

de pares ordenados es ______




( Seceifn Complementaria )

’,"i"'

Hablaremos primere de lo que o8 un =
PAR ORDENADO.

Como su nombre lo indica es un par de
Slementos dados, sesdn ciexto orden.
Por ejemplos ocaloetfn, sapato.

Para ponernos un sapate, sntes nos -

ponemos um ozloetfnm y no al revés.

o=

El par ovdenado se reproenta siambéli-
camente asfs ( =7)
en dfnde " x " es primero y " YT " @8

desfues,

2 o=

En un par ordenado, al primer elemento
(X) 1e llameremos primers componente ¥
al segunde elemente (Y) le llamaremes
segunda conponente.=
Asfs primeve,__________

v

(=s7)

1 segunda_____

componente.

28 o

Observa leos siguientes pares ordenndos

(@lcetfn, sapate,) y (sapato,caleetfn)
Son iguales estos pares ordenados?

Clare, cuande cambfamos el oxden de las
componentes, ¢l par ordenado cambia.

4

|

BIBLIOTECA CE
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29,

Fijate en estos pares ordanadoss

(3s8) ¥ (543)
Son iguales estos pares ordemados?

Clave, cuando cembia el orvden de =
las componentes el par ovdenade_

304

Observa 93 siguientes pares ordena=

400 3 (m4n) ¥ ( nem)
son iguales estos paves oxdendos?® _

Explica con tus palabras porque rasén

Porqus cuando cambla-
mos ¢l orden de low -
conponentes, ol par -
ordensdo cambia,

ile=

51 tememos ol par ovdencde ( ¢ ;4 /7 )
= la prisers componentes es

= la sogunda componentes os__________ ﬂ
32s= = 51 tenemos el par ordenade ( #, X )

« 1la segunda componente es X

= la primera coaponente es #
55.= Ahora gue yo sabemos gque un par orde=

nado ess “"un par de olementos

dados seogfn clorteo orden®™. podremos =

estudiar la operacidn entre conjuntes
1llamadas PRODUCTD CARTR TANG




Glem

El producto cartesianc de dos conjun=-
tos A y B se reprocenta simbflicamen=
te nnfs A x B

que se lees " A cruzs B "

Escribe junto  ceda expresién sinbé-

lica la fomma en que se lees

MXN o0 lees" - ® Morus N
DXE oe looa™ » * 9 cruz B"
FX¢ se leos"™ g *F crus G
36.= Dados los conjuntos h{l.‘] y Be
{ ..h} el producto cartesiane ess
(2,0) o (249)
AXB=
)asa) o (440)
Observa detenidanente las primeras ¥
segund.s componentes de los pares of
denados y observa gues
wLas primex e componentes pertenecen
Y | A
=Las se und s componentes .erienecen
[ N B

{'BIBL!OTECA CENTRAL
o
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37.=

Dados los conjuatos I-{u.t} 7 =
{6.‘.!} el producte cartesiand o8t

(846) » (248) o (240 )

(2s6) » (bed) 5 (b,0)

Observa gques

= Lae primers conmponentes de log =
pares ordenales periemcen al conjup
to

= Los mgundas couponentes de los pares
ordenadon perteneccen al conjunte

Bn tonces PRODUCTO CARTESIANO do do#
conjuntos A y B, o= ol conjunto fowe
medo por tedos los pares ordencdos =
posiblos, tales gue la primera compp
nente de cada par os ua elemento de
A ¥y la segunida componente ez un ele-
mente de B.

3T em

B4 obtenemos ¢l preducte cartociane
E X &

los pares orvdenzdos tendfan como pri

mera oomponente un olemento de ______

¥y como sesunda componente tenirfm um
elemento de

[

BIBLI.OTECA CENTRAL

BNIVERRIDAY DE &1L SALVAD®N
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40,= B5i obtememos ol preducio cartesiane
RXS

los pares oxdenados temdrfn como pxi

mora componente un

¥y como sogunda componente tendrfn un

olemento de R

elenento $

41, BEntonces producto cartesiane do dos
conjunton Hy J 4 es ol conjunto «=
formado por todos los pares oxdenados
posiblesy tales que la primera compoe
nenote de cada par es

¥ la segunda componente

un ¢lemento de H

un e¢lemento de J

42.« Booridbe con tus palabras lo que entieg
des por preducte cartesigne de dos =
conjuntos E y ¥,

-_WL—_—'——-

es ol conjunto de to=
dos los pares ordona=
dos posibles, tales gue
la primera componente
de cada par es un ole~
mento do B y la sogunda
es un elemento de P,




43.= Dados los conjuntos Ee men ¥y Ie #,0

(med) » (me8) ,

("_) s (ne) »

Bescribe las segundas componentes de
cada par, donde hagan falta.

('t#) ] (M‘) 3
(meff) o (my8)

444~
Dados los conjuntos

Be {2,504 ¥ 3= {audye)
(242) 5 (240 ) o (o)
e [ (34a) , (_o_-) 2 (5.') ’

(s )s (440) ¢ (440 )

Beoribe los pares ordenados que ha=
gan falta.=

(2,0)
(340)

(4|I)

45.= Dadon loes conjuntos

I-{m} y Pe {G.a]

Eseribe ol producto cartesiasno EXF

( Je )

(246) » (=2)

(746) » (7e2)

Observa que cada elemento de A s¢ come=

bina don los elementos de B.




47« Eseribe el resultado del siguiente -

producte cartesiano,; en forma gréifie
B x A

ca
B X A
b 2
/ Rﬁ3 \ )

Cada olemento de D ve combina con los

¢ entes 4

B x A

48, BEseribe el rosultede del siguiente pro=

dueto cartesiano, en forma grifica,

Rk S R xS
¢
D
<

R XS

49 o=

Bsoribe el resultado siguiente produe

oto cartesieno, en fomma gréiica,

S % R

UNIVERSIDAD D& EL SAaLVADOR
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TEST PREVIO Y TEST FINAL
Indicaciones dadas a leos alummos para resolver los Test.

Escuela de Varones " Lg Paz "

Matemfticas,
Area N® 1
lNombre del Alumne
Sexto Grade B.
Nombre del Profesoxr
INDICACIONES

S===S=iiZcm=a
l- [Estas hojas son para contestar las preguntas de la prueba.

2=~ Sele hay una respuesta correcta para cada pregunta.

3= Pénele una raya debaje de la’ respuesta seleceionada.

4= Trabaja con calma, procura contestar lo que puedes y revisa tu trabaje

antes de entregarle.

Bjemplo resuelto:

El conjunte gue ticne mfs elementos es:

Az = {l.}

Bs :zo,i,e§
Gs::{o,i %
D: :{a,b,c,i}

La respuesta subrayada es la gue corresponde a la letra D porgue esa

es la respuesta correcta.




1)

2)

3)

4)

IIEMS CORRESPONDIEATE AL 7257 PREVIO
CUADERNILLO W2 1

A la coleccidn bien dofinida de objetos se le llomat
As Bquipo.
Be Gurupo.
¢. Reunién.
Ds Conjunta.
Dade el conjunte P-i!,l.,n % o Cufl de las sigulantes alirmaciones es
correcta ?
AvL € P
B. L < P
€. L U P
2.1 & 4
81 L= { X/X oc impar y 3<X < 21} deflaldc por extemsifn ess
b (34649500020}
Be (649412500021 }
Co {346499000918 |
Do [649512000,18}
M —
Os204

Bn lou conjuntos de arriba es cierto auet

L]

Ae 1 M y 1 X
B 2 ¥ y 2 #

3 M y 3 1§
» & ® y o #



5)

6)

7)

9)

10)

El sfmbele del conjunto vacfe ess

(9]

Be o

Ce {o}

D. §

Al conjunto cuyos elementes no 2 pueden contar se le llaman:
A, TFinito

Be Vacfe

Ce Unitario

De Infinite

El conjunte A--{2,4.........,8) es un conjuntos
A. Finito HE

B. Vacfo -§£

Ce TUnitarie “#

Do, Infinite 'gé

El sfmbole "ne es equivalente a " es:

Ae =
B. F
¢ =
D. E,E
Estos conjuntos {a,b,c} EL x,y,z} sons

Aes Equivalentes e iguales

Be No equivalentes y no iguales
Ce EBquivalentes y desiguales

De No equivlentes e igualese.

El simbele utilizade para indicar que un conjunto es un subconjunto

impropie de otre, es el siguientes

IoReal

B, <

0 &

De &



11)

12)

13)

14)

15)

16)

El sfmbole de inclusién ess

a2 N

p—

i P
(AR
D,
Si tenemos el conjunto A= { 2,4,6j'eu£l serd subconjunte propie del
conjunto A ?
Aee§1,3,1]
{ 204,67
co [ 2,6 )

De Ninguno de estos

Be

Los subconjuntos gue tienen este conjunto

=y

b B
2y ’0;1 song

Ae 3
B 6
c 8
> 9

Le expresién A B se lees

A0 " A pertenece a BY

B) " A est4 incluida en B"

C) " A unién B "

D) " a no est{ ihcluida en B"

El sfmbolo de Unién representa asis

De los siguientes diagramas, el que representa la unidn de dos

conjuntos que tienen elementos comunes es:

//“f\
\\ /N

M
~r



17) EL conjunte uniéa de thzb,ﬂ C%}y'V= g es:
§ s . .
A. {A—’ L'J ]

B, U
o ¢
».{A,0 0}
18) La intersecci’n de dos conjuntes disjuntos es:
Ae Infinito
Be Unitaria
Co Vacfe
De No vacfo
19) El sfmbolo de la interseccién es:
Ao U
B. &
c. (]
« &

20) La expresién simbélica A (\B se lees

21)

22)

A) " A uniém B"

B) " A inclusién BM

C) " A no unién B"

D) " A interseccfon B"

La interseccién de A= {;2,4,6,8,1073 Y B= {4,8,12,164} ess

A, {2,4,8,10,12}
B. {4,4.8.8. )

G {4,8, j

Do {4,8,12,16 ]

El sfmbolo utilizado para representar al Conjunto Universal es:

A)
B)
c)

D)

g
N
U



23) La expresién simbélica que se leet

" Complemento de "R"™ es:

A) C deR
B) R!
C) R
D( Rt

24) La expresién simbélica A?' se lees
A) ® unién de A"
B) * interseccién de A"
C) " complemento de AY
D) " subconjunto de A"
25) U= ; 3,4,5,6,7'7; ¥y M= {3,5,7} luego M! es:
80 {3,4,5,6,7 |
B. [ 3,5,7

col46
Do {3,5,4,5,5,6,7,7 )

26) A una pareja de eleﬁentos dada segfin cierto orden se le llamas
A, Par de conjuntos
B, Par ordenade
C. Componentes a y B

Do Par de elementos

27) La expresién simbélica , A x B se lees

A) A unién de B
B) B unién A
C) A cruz B

DO B crus A.



28) Si tenemos el par ordenado ( a,b ) la segunda componente ess
A. (a,5)
B. (bya)
Ce a
De D

29)

(1’3) (1’2)
PxQ=1(2,0) (2,2)

Subraya led dos conjuntos de donde viene este resultados

A,

vox X
( ’\ T \\‘ I;'/ Z \
W2/ K&
B Py G
P , A
(N (g
('2 | { .;
\xi,/: NZ
C. P_ X ?i
(] \ C{\\}
\ Z / 1'\_‘2
D, P )( Q
TN yd
/ 2 \‘ k /
\. ((;_ J/ \“-né/-"f{

30) Dados los cenjuntos Pn{ja,b:} y S= {j7,8} el producto cartesiane
P x 5 ess

{ (18) 4 (1,9) , (8,b) ]

B (as0) 5 (a8) , (01) [

O (27) 5 (208) 4 (B,7) 5 (88))

D){ (1,8) 4 (8:8) » (7,0) , (8,) )

A)r



§E28, 58, SYALNMGION FERIONE) o /1AL

Ze» 1) Ge llama conjunte a o
A_ Vse veunida de cosas
B_ Reunida de porscnce
¢_ Colecaidn de objetes bien definidos
B, Cualquier grupe de ocosas

2) Dade ol comjunto u-{;.:.s]m de las siguientes
afirmnciones o3 correotal
L. LER
n, tch
0. 2UB
DS 1.

3) A= {lll o impar y 35< E< A8 Jdefinido por oxtensida oo
ho { BebsDpeseseansdt)
e { 6.9.»........10}
0 { R R TR Ty
e { 346995 s00eeel$ |
©
4) "n loe conjuntos de arribe es clerte quos
A, af% 7 acY
B. BZX 7 MY
G, 4R y acY
. v

[ T § CY §



IZe» 5) Un conjunto que no temge elementos 1o representavescs aefs
AL £
L d
6. ¢
Ly

6) Al conjunto cuyos clementos no se usden contar se leo llemas
Ae Finilo
Bs Unitavio
Cs Vaodo
Bs Infinito

7) E1 conjunto Ae { l.‘.......u.l} s un conjuntos
As Finite
Bs Vacto
Cs Unitarie
Dy Infinito.

8) "M ofabelo ® mo os oquivalente a ” ess
W=
ES
fe —

-

9) Bstes conjuntes {ul--} {l-ro-} sous
As Bguivalontes o iguales,
Be lo eguivalentes y no iguales
Ce Bquivalentes y desigusles,
Be Do equivalentoes o igunles,



%= 10) B1 sfudole utilisado para indicar que un conjunto oo un
subsenjunte improple de otre, o¢ ol siguienis o

“e

le 2

cdt

e &

11) M sfsbole utilisado pare indicar que un conjunte estf
inoluide en otro, ov ol sisuionter
la C
S
e N

lc¢

12) 54 tenemos ol conjunte Ae f;.s.'} Oufl sexf ol subconjusto
éel conjunto A ?
le { 40‘0.}
2 { 6]
¢ { 212,15,10)
v { 49507]

13) Leo suboonjuntos gne thenen sste m:-b(l.l’.l} 2one
Ae 3
Ve 6
t. 8
% 9



Vo= 14) la exprosifa N U ¥ se loet
As "N ootf Lncluida en B
Be "N no estf incluida en B
Cs "N portenece s BY

De "N unién ¥

15) La exprecifn siadélica do wnifa oo vepresenta ansfs
e
e U
e U
e

16) Do las siguientes gréfices el conjunte tiene eleaec: tos

oouncg esl

80 D @ 4P

17) M cenju~nto unifn de Me { x.y.s} 7 U= oo
Ao {u.y.s}
g b
ve {0 ]

e P

Ve~ 18) El resultade do efctuar la interseceifn de dos conjuntos ddse
Juntes e
As Unit xds
Be Inifmite
€s No wvoofe
De Vaofe



19) B afabels que se loe * intersecolifa oo
e &
e U
e C
2 N

20) 1o cxprecin A(1 B se loes
Ae "Aunibn B "
Be ® A interceccida B*
e * A Anclusifa B *
De " A no unida® *

21) La tnterscectdn de A o { 24496,5,20) ¥ De {344,5,6} ene
A { 20446,7,8)
Be { 4900646
Go { 446 }
B { 44648520}

VII «22) B ofabole utilfeads pavrs repwes-ater al conjuntc univezval ess
RS,
Je
te W
e D

23) Lo exprecida sisbflica que se lecs complemente de N ess
A Caem
Be W0
Co'me
Dy W



24) Lo expresidn ' se leos
Ao Complonento de B
B, Complemento de §
Cs Complonente de U
Bs Complonento de »*

233) W «{350450807] ¥ e {44607} 2usco N0 ess
Ce { 40‘.7}
RENRY
Ge { 304035647,
N { Mt’t‘l‘.'i'}

VIIl«26) A uas pareje doclemsntos 4.da segn cierto orden se lo m Lllanas
A¢ doo olenentos
Bs pov ordenade
Ce Compancmton
D¢ par do slementos.

27) Lo vepresentoocifn simbflieca del Procucte Cartesiano de los conjune
wea Ay D em
A« AxD
Bs axd
Ce {n.b}
I-(qt)

28) 54 wemonos ol par oxdenado (2,b) la primess componente e8¢
Aa (agh)
Cs (byn)
Ba a
P ®



(1sa) (1s0)
(240) (240)

29) Prq

P &

9
OO

Q

OC

30) Bades les conjuntes a-{a.s} 'u{u} s 0l producto cartes
slane do e-t%s dos conjunitos o8
de { (20m) 4 (20m) 4 (34m) o (3400 )
Be { Cap2) o (my3) o C nd o (m3) )
Ce | (agn) o (2,m) 3 (2,3) o (my3) )
Be | (2,m) o (3,m) ¢ (34m) & (2.-)}




